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RAZONES

RAZON

iExistira otra forma de

Juan tiene 100 soles y va de compra: comparar cantidades!

Medias Medias
de seda de lana

Contesta las siguientes preguntas?

1. Si compra las medias de seda cuanto recibe

devuelto: 100 = I:l

2. Sicompra las medias de lana cuanto recibe de Comparar las edades de un padre que tiene 72
afios y su hijo que tiene 24.
vuelto: 100~ = :

Padre = 72 _
= % [

Hijo

Anota |

Razoén: Es comparar :

Anotg |

cantidades. También se puede cqmparar
cantidades por cociente. S
1l r
4 A
L] 1l Ir
4 A
Glosario Gl :
Si se compara 2
cantidades por Si se compara 2
diferencia se llama cantidades por
. “Razoén Aritmética” p cociente se llama
g U . “Razén Geométrica”
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(Recuerda\ 5. Completa

I—»consecuem‘e Al comparar dos cantidades por diferencia se
a-b=c —> razén llama
antecedente 6 CompIeTa:

Al comparar dos cantidades por cociente se

I—panfecedenfe

a llama
E =C — razén
L consecuente 7. Las edades de Juan y Rocio estdn en relacion de
5a 9y lasuma de ellas es 84. ¢Qué edad tiene
K ) Juan?
a) 30 b) 25 c) 45
d) 48 e) N.A.

37| Ejercicios de Aplicacién

8. La razén geométrica de dos nimeros vale 4/7 y

su razén aritmética es 45. Determinar el menor

de los ndmeros.
1. Une con flechas:

e * . a) 60 b) 70 c) 80
A) Razén Aritmética Por cociente d) 90 &) NA.
, . x . .
B) Razdn Geométrica Por diferencia 9. Tres ndmeros estdn en la misma relacién que 5,
9y 13, si la suma de ellos es 216. Indica el mayor
2. Completa:
de ellos.
1|2 a) 105 b) 100 c) 103
Z- [ ] d) 104 e) N.A.
L
L 10. Si“A" es a "B" como 2 es a 3y la diferencia de
dichos nimeros es 144. ¢Cudl es el menor?
3. Halle "x" en los siguientes ejercicios:
a) 432 b) 128 c) 144
2 1
A) 8-x=16 d) 288 e) 156
B) x-6=24 11. La razé Strica de las edades de El
0 18-3=x . La razén geométrica de las edades de Elena y

Luis es 8/5 y su diferencia es 12. ¢Cudl es la

4, Halle el valor que falta:
edad de Elena?

16
A) E:Z a) 24 b) 32 c)15
] d) 20 e) N.A.
B) ===12
4
120
9 1o -]
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12,

13.

14,

15,

1

Si dos ndmeros son entre si como 4 es a 11y su
diferencia es 35. ¢Cudl es la suma de ellos?

a) 28 b) 20 c) 55
d)77 e) N.A.
Se sabe que: A ;

Ademds: 2A + 5B = 258. Calcular "A"

a) 24 b) 42 c)28
d) 20 e) N.A.

Mm_3 gonde 2m+3n= 111

n 9

Hallar *m + n"
a) 15 b) 27 025
d) 42 e) N.A.

La suma de dos nimeros es 980 y su razén es
5/9. Hallar su razén aritmética.

a) 140
d) 180

b) 100
e) N.A.

c) 120

Tarea Domiciliaria |

Completa:

A) 8-2:=6 Razén
B) 16+-2-8 Razén
C) 12-6=2 Razén

Halla el valor que falta:

» Hs

2

10.

11,

12,

13.

Relaciona:

A) Q:Z
4
B) 8-[ ]=3

Halle “x"
x 1

2x 2

Hallar el valor que falte:

A) 8- []=1
B)12- []=10
o 12- []=9
D) 120-[ -8

Mario tiene 38 afios y Julio 24 afios.

* R, Aritmética

* R. Geométrica

¢Hace
cudntos sus edades fueron como 2 a 1?

a) 12 b) 8 c)10

d) 15 e)N.A,

Si"a" esa"b" como 4 es a 5y ademds la suma de
dichos nimeros es 90. Hallar “2a - b"
a) 10 b) 20

d) 50 e) 30

Si "x" es a "4" como 4 es a 5 y su diferencia es 6.

c) 40

Hallar el mayor.

a) 24 b) 20 ) 30
d) 36 e) N.A.

A_2 'y JA-JB=4 Hallar "A-B"

B 4

a) 64 b) 144 c) 208
d) 188 e)N.A.

Dos ndmeros estdn en relacién de 5 a 3. Si el
mayor es 655. ¢Cudl es el menor?
a) 393 b) 389
d) 385 e)N.A,

Dentro de cudntos afios, la relacién de las edades

c) 391

de dos personas serd 6/5. Si sus edades actuales

son 30y 20.

a) 20 b) 25 c) 30
d) 35 e)N.A.

Completa:

18 - 8 =10—

Completa:
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PROPORCIONES

& , ,

Observemos el siguiente ejemplo:

12-7=15-10

: Anotg .

Se llama Proporcidn a la
comparacion de dos Razones.

1l I
Glosario

X-Yy=Z-W

:_.] proporcionaritmética &:

»P.A. Discreta: a-b=x-
al Y L
-‘] Sus cuatro términos r
diferentes
»P.A. Continua:a-b=>b
-C
AL Sus términos medios«

& N

iAhora veamos el siguiente ejemplol

5 _iz

_=_=6
3 Z

. Anota

Al comparar dos razones
geométricas tenemos una:
PROPORCION GEOMETRICA

11 I
Glosario

a_x <:|Proporci(')

by

n
. T L
J »P.G. Discreta: 3:% L
Sus cuatro términos
5.] diferentes [E
»P.G. Continua: %:%

Sus términos medios
son iguales

II ll

Observemos el siguiente ejemplo:

x_8
4 2
x=32 =>x=16

‘. Anota <

“El producto de extremos = al
producto de medios” $
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4, Aplica la propiedad:

Producto Extremos = Productos Medios

N Resuelve:

(
Recuerda w22
6 48
L g = % “D": cuarta proporcional B) 24 _ %2
aA,ByC ) 1_2 _x
A B 16 48
M 2_Z  C"tercera proporcionala Ay B
B C
"B": media proporcionala Ay C 5. Relaciona:
. J
A) 5.8 ¢ P. Continua
3 4
‘ 32 8 .
<3 . P . . B) —=— ¢ P. Discreta
& /
N Ejercicios de Aplicacion 8 2
C:Qéé;tﬁ
=
6. Halle "x"
1. En la siguiente proporcién: 8 12 la cuarta
' 9 proporcion: =g A) 24-x=12-6
proporcional es: B) x-18=24-6
C) 12-x=x-4
a) 4 b) 8 c)6
d) 7 e) N.A. 7. ¢Cudl es la cuarta diferencial de 18, 12 y 23?
2. En la siguiente proporcién: %:% la tercera a)13 b) 14 )15
d)17 e)N.A.
proporcional es:
8. ¢Cudl es la tercera diferencial de 30y 23?
)2 b)8 )4 a) 16 b) 17 c)18
d)9 e)NA. d) 30 e)NA.
.- .16 8 . iy o
3. En la siguiente proporcion: -2 la media 9. Enuna proporcién geométrica los extremos suman
. 75 y su diferencia es 15. Hallar el producto de
proporcional es:
los medios.
a) 16 b) 4 c)8
a) 1300 b) 1200 c) 1350
d) 14 e)N.A.
d) 1420 e)N.A.

10. Calcular la media diferencial de 31y 13.

a) 22 b) 33 c) 44
d) 55 e) N.A.
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11. Calcular la cuarta proporcional de 36, 12y 9.

a)3 b) 4 c)b
d)6 e) N.A.

12. ¢Cudl es la tercera proporcional de 9y 12?
a)19 b) 31 c) 32
d) 35 e) N.A.

13. Determinar la media proporcional de 9y 25.
a)15 b) 16 c)17
d) 18 e)N.A.

14. Hallar la media diferencial de 16 y 12.
a) 14 b) 18 c)16
d) 20 e)N.A.

15. Hallar la media proporcional de 36 y 4.
a)12 b) 16 c)18
d) 10 e)N.A.

Tarea Domiciliaria I

1. Halle "x"
5%
X 4
® 57
2. Halle la cuarta proporcional:
32_24
8 6
a) 6 b) 8 c)7
d)9 e)N.A.
3. Halle la tercera proporcional:
2_8
8 2
a) 3 b) 2 c)1
d) 17 e)N.A.
4, Hallar "x"
a. 24-x=x-6
b. 32-x=x-8
c. 42-x=x-4
5. Completa:
Las siguientes proporciones 3—82 = %

10.

11,

12,

13.

14,

15,

son
Completa:

- , 32 _8
Las siguientes proporciones rya

son

Hallar la tercera diferencial de 36 y 30.

a) 28 b) 26 c)24
d) 22 e)N.A.

Hallar la tercera proporcional de 20 y 40.
a) 20 b) 40 c) 60
d) 80 e)N.A.

Hallar la cuarta diferencial de: 15,7y 32.
a) 20 b) 22 c) 24
d) 26 e)N.A.

Hallar la cuarta proporcional de 30; 5y 42.
a) 10 b)9 c)8
d)7 e) N.A.

En una proporcién geométrica continua se sabe
que A =B y B =4. Hallar la tercera proporcional.
a)l b)2 c)3

d) 4 e) N.A.

En una proporcién aritmética, continua se sabe

que los extremos son 10 y 4. Hallar la media

diferencial.
a)b b) 6 )7
d) 8 e) N.A.

Si una proporciéon geométrica discreta los
consecuentes son 2 y 7. Hallar el ler.

antecedente. Si los antecedentes suman 90.

a) 20 b) 30 c) 40
d) 50 e)N.A.
Si: é = % hallar la media proporcional.
a)4 b) 3 c)2
d)1 e)N.A.
Hallar "x"

2_x

8 16
a) 4 b)5 )b

d)7 e)N.A.
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MAGNITUDES PROPORCIONALES

1| MAGNITUD

Todo aquello cuya intensidad puede variar
(aumentar o disminuir) es llamado MAGNITUD.

2] CANTIDAD

Se entiende por cantidad a la medida de la
intensidad de la magnitud.

Ejemplo:

P Imaginemos que Andrea adquiere en la
bodega 5 kgs. de aztcar.

Magnitud : Peso
Cantidad : 5 kgs.

P Luis viaja en su coche a una velocidad de 125
kms/h

Magnitud : Velocidad
Cantidad : 125 kms/h

P Carlos adquiere 3 metros de tela.

Magnitud :  Longitud
Cantidad : 3 mts.

OBSERVEMOS

Que las emociones como
el odio, la antipatia, el
amor, la amargura; etc.
no son magnitud ya que
sus intensidades ho
pueden ser medidos.

3.| MAGNITUDES PROPORCIONALES

Dos magnitudes son proporcionales, si al variar el
valor de una de ellas los valores correspondientes
de la otra, también varian de la misma proporcidn
ya sea directa o inversamente.

OBSERVEMOS

P Karina acude a la bodega y adquiere tres
kilogramos de azicar por S/. 6 soles pero
observa que si comprara el doble (6 kgs.) el
costo total, seria S/. 12 soles; es decir:

S/.6

x 2 x 2

S/.6

S/.6

Ahora veamos otro caso:

P Jorge conduce todos los dias de su casa al
trabajo a razén 40 km/h durante 2 horas;
cierto dia decide duplicar su velocidad
(80km/h) y nota que el viaje lo realiza en la
mitad del tiempo (1 hora); es decir:

V: 90 km/h

Yy
L)

Casa Trabajo

Yy
A

Casa Trabajo
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Podemos notas que:

® enel primer caso a mayor peso de un
producto mayor serd el costo o viceversa
a menor peso de un producto menor serd
el costo, entonces diremos que estamos
ante un caso de magnitudes (peso -
costo) directamente propor-cionales
(d.P)

® enel segundo caso a mayor velocidad
menor serd el tiempo de recorrido o
viceversa a menor velocidad mayor serd
el tiempo de recorrido, en este caso
estamos frente a magnitudes (velocidad
- tiempo) inversamente proporcionales
(T.P)

4.| GRAFICAMENTE: MAGNITUDES PROPORCIONALES
4.1, Magnitudes directamente proporcionales:
(D.P)
Costo
(s/)
5| N
PAk
18 berenrenrenranrnnss y B
12 frenernnnnans ? H
I3 I
3 6 9 12 Peso
(kgs.)
ADP.B
AaB
Observa:
6_12_18_24_ _,
3 6 9 12 7
e )
IR e v e
i
La grdfica de las magnitudes directamente
proporcional es una linea recta.
\ J

4.2. Magnitudes inversamente proporcionales:
(T.P)

Velocidad
Nkm/s)

Observa:

80x1=40x2=20x4=-10x8= .=k

)
con |l | om

Recuerda

\ S

Grdfica de las magnitudes inversamente

proporcional es una curva.
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%,Z Ejercicios de Aplicacion

1. Escribir en los espacios en blanco la relacién
entre las magnitudes:

a) Velocidad cevrerreenenees €SPACIO
b) Nro. Obreros rerreeenenn. ODPQ
c) Obra cevvenneenenn TieMpO

2. Escribir en los espacios en blanco la relacién
entre las maghitudes:

a) Peso ererisiesssessessenessnenses PPECIO
b) Rendimiento rerrveenenn. ODPQ
¢) Rendimiento cevveeeeenenn TieMpO

3. Plantear la notacién de las siguientes magnitudes:
a) A2 DP.J/B
b) M3 DP. 3fp

4, Plantear la notacién de las siguientes magnitudes:
a) PPIP. Q2
b) R*IP. YU

5. Plantear la notacién de las siguientes magnitudes:
a) El cuadrado de B es I.P. al cubo de C.
b) El cubo de C es D.P. al cubo de D.

6. Plantear la notacidn de las siguientes magnitudes:
a) La raiz cuadrada de A es I.P. a la raiz cibica

de B.

b) El cubo de E es D.P. a la raiz cuadrada de F.

7. El grdfico muestra los valores de dos magnitudes
directamente proporcional. Hallar "x . y"

A
K

¢

800 frrrerrmrsmrnnrinransannas £

a) 30 b) 70 c) 400
d) 430 e) 470

8. El grdfico muestra los valores de dos magnitudes

directamente proporcional, hallar “a + b"

A

120

60

a) 30
d) 180

a 6 9 B

b) 80 c) 120
e) 183

9. El grdfico muestra los valores de dos magnitudes

inversamente proporcional, hallar “m + n"

A
100

50
n
10 m 50 B
a) 10 b) 20 c) 30
d) 40 e) 50

10. El grdfico muestra el comportamiento de dos
magnitudes (ndmeros de obreros vs. tiempo),

hallar "x +y"
Tiempo
(dias)
10f-eeee
x peeees Leanes
20 }.--- Lrerens JassasnanuannetyT
100 200 Yy Nro. de
obreros
a)b b) 10 c)15
d) 20 e) 25

11, Del problema 10, indicar para la cantidad de 1000
obreros el tiempo hecesario serd:

l Rpta. l
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12. Del problema 7, indicar para un valor de la
maghitud A igual a 500 el valor de la magnitud B

I Rpta. l

13. Del problema 9, indicar para un valor de la

serd:

magnitud B igual a 25, ¢Cudl serd el valor de la
maghitud A?

14. El siguiente es la tabla muestra los valores para

[ Rpta.

dos magnitudes A y B directamente

proporcionales. Hallar x +y

20
B 5

40 | X

15

l Rpta. l

15. Completar la siguiente tabla que muestra dos

80

50

maghitudes A y B inversamente proporcional.
A 5 20 | 100 | 200
B | 200

500 | 100

l Rpta. l

Tarea Domiciliaria |

1. Indicar verdadero o falso en cada caso:
i. Espacio es I.P. a velocidad C )
ii.  Velocidad es D.P. a tiempo ( )
iii.  Tiempo es D.P. a obra ( )
2. Indicar verdadero o falso en cada caso:
i. PesoesD.P.aprecio ( )
ii.  Habilidad es I.P. al tiempo ( )
iii.  Dificultad es D.P. al tiempo ( )

3. Plantear la notacién de las siguientes magnitudes:
i.A%es D.P.aB3

ii. /A esIP.a VB
4, Plantear la notacidn de las siguientes magnitudes:

iM3esIP. JN
ii.R% es DP. 0

5. Paraun valor de la magnitud A es igual a 100. ¢Cudl
serd el valor de la maghitud B?

10.

11,

12,

13.

14,

a) 10 b) 20
d) 40 e) 50
Para un valor de la magnitud B igual a 60, ¢el valor
de la magnitud A es?

a) 100 b) 120
d) 180 e) 210
De la siguiente grdfica hallar:

c) 30

c) 150

A

200

100
80
m
10 20 n 50 B
Hallar "m x n"
a) 500 b) 750 ¢) 1000
d) 1500 e) 2000
Si A =500 entonces B=?
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)5
Si B=250entonces A=?
a) 4 b) 5 c)6
d)7 e)8

Hallar los valores desconocidos en la siguiente
tabla, siRa S

R 30
S 10

60 150 | 180

30

l Rpta. '

Hallar los valores desconocidos en la siguiente
tabla si M o N

M 6
N 4

12 120

20 | 40

Si P y Q son magnitudes I.P. Completar el
siguiente cuadro.

P 80
Q 4

40 1
16 2

Si A% es D.P. Calcular A cuando B vale 18 si cuando
Aes4,Bvale 8.

a) 3 b) 6
d) 10 e) 12
Si A es IP. B. Calcular B cuando A vale 5, si
cuando A es 10, B vale 10.

c)9

10
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[ PRODUCTOS NOTABLES |

Observa la figura y halla el drea total:
Es un cuadrado de lado (a + b), pero luego hacemos 2 cortes imaginarios

tal que se forman figuras geométricas, 2 cuadrados (lados = ay lados

<t

4

= b), y 2 rectdngulos tenemos:

/ Area total = (a+ b)® ..... (o)
f Ahora sumemos partes :
b Cuadrado @ : a?

®
Cuadrado @ 1 b?
Rectdngulo @ :ab
Rectdngulo @ tab

a®+ab+ab+b?® = a?+2ab+b?

>

x
A&

que también es el drea total; entonces igualando : (a + b)? = a® + 2ab + b®

#Binomio al Cuadrado:

1. (a+b)>=a®+2ab+b?
2. (a-b)’=a®-2ab +b?

Ejemplos: 52 = 25
pero también: 5=3+2
> (3+2)2=3%+2(3)(2)+2%=9+12+4=25
iISALIO LO MISMO, VES QUE INTERESANTE!
Ahora tu hazlo con : (4 + 1) ¢Qué te resulté?

#¥Diferencia de Cuadrados:

Un dia estaba Jorgito y Emerson, discutiendo quien podia dibujar el cuadrado mds grande.
Jorgito : Mira Emerson mi cuadrado serd recontra grande y te voy a ganar.

Emerson : Te equivocas yo lo voy a dibujar mds grande, y vas a perder.

Jorgito : Ya, para saber quien gand, llamaremos a OMED para que €l lo calcule y tu no te piconees.
Emerson : Me parece bien. Cuando cuente 3 comenzamos.

Emerson : 1,2,..y..3

Luego de casi 2 horas ambos terminan de dibujar sus cuadrados y se lo dan a OMED.
OMED : Bienchicos, espérenme 5 segunditos.

..... 5 segundos después ...

OMED : El cuadrado de Emerson tiene lado 8 y el cuadrado de Jorgito tiene lado 7.
Emerson : ¢Quién gand?

Jorgito : El que tenga el drea mds grande.

OMED : Calcule sus drea muchachos.

Lo que no sabian los nifios era que OMED tenia un diploma para el ganador.
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HONOR AL MERITO

Para el Sefior :

Por haber ocupado el 1°" puesto en

dibujar el cuadrado mds grande.

Ganando con una diferencia entre las

dreas de :

Ayuda a OMED a calcular la diferencia de dreas.
iVAMOS TU PUEDES!

Area del cuadrado de Emerson : 8% = 64

Area del cuadrado de Jorgito : 7% = 49
Restando : 8% - 7%= 64-49=15

entonces: GANADOR : EMERSON

pero imaginate que t( no sepas cudnto es 8%y 7° y los estés restando. ¢Qué haces?

é)MED : Yo te digo; usa ...
a®-b%=(a+b)(a-b) p
compruébalo: 82-72= (8 +7)(8 - 7) = 15 S ablas que .
ya ves; y solo sumaste, restastes y multiplicaste.
IQUE FACIL!

Si a un alumno en Grecia Antigua se le pedia

hallar el desarrollo de (a + 2)2.

El procedia asi:

a 2

aa2 2a
=|2|+]|2a| +]| 25 |+]| 4

2 | 2a 4

\ (a+2)2=a2+4a+4

12
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g%;z Ejercicios de Aplicacion

Resolver usando los productos notables :

(8+2)°=
(a+b)’ =
(3+5)°=
(x+3y)* =
(2a+3y)* =
(5-3)Y=
(5a - 3b)? =
92._32:

® N O s w N e

Tarea Domiciliaria |

% Resolver usando los productos notables :
1. 3+2)°=

2. 1+7)°=

3. (x-y)=

4, (5+8)°=

5. (x°+2y)°=

6. (x-2y)’=

7. 2y-1)°=

8. (13-3)°=

9. (x-2)°=

(a+b)2 —(a-b)2

10.
4ab

= E, ¢cudnto vale E?

a) 2a b) 3b c)ab
d1 e) 4ab

(a+b)2 +(a-b)2

11,
4(a? +b2)

= E, ¢cudnto vale E?

72-2%=

9. 62-13%:

Diga Ud. si es verdadero 6 falso :

11.5°-3%=17 v
12.8%-2%:=60 v
13.4°-1%=15 v A
14.3%-3%=1 v
15.7°- 117 = -72 V)
a)2 b) 1/2 c) a® + b?
d)a-b e)a+b

12. Demostrar que : (a + b)? - (a - b)? = 4ab
13. Demostrar que : (a + b)? + (a - b)? = 2(a® + b?)
14.(x-3y)°=x"-6xy+3y> (V)  (F)

15.(2y +3)° = 4y°+ 12y +9 (V) (F)

13



PRODUCTOS NOTABLES lI

Estaba una vez Juancito caminando por la calle y encuentra 2 amiguitos que debatian quien hacia mds rdpido un

problema: uno le decia al otro yo te voy a ganar; no, yo te gand.
El problema era: (x + 3) (x - 2) = ??

Los 2 empataron: ambos resolvieron el problema en 10 minutos. Pero Emerson dijo : yo lo hago en 10 segundos. 10

segundo después...
Listo muchachos acabe. Pero Emerson como lo hiciste, fdcil: primero pones la x°, segundo sumas las segundas
componentes y lo multiplicas por x; o sea (3 - 2)x, tercero para acabar pones la multiplicacién de estos dos

componentes; o sea (3) (-2); y listo.

Lo que Emerson hizo fue : (x+a) (x+b)=x?+(a+b)x+ab

(px +a) (px + b) = p°x* + (a + b)px + ab

Se le conoce: multiplicacién de binomios con término comun.

Sabias que...

En la Grecia Antigua si a un estudiante le pedian el resultado

) de multiplicar:
g ]
9V (x+2)(x+3)
> El procedia asi:
’3/’,/‘\/7 X 3
)/ X x2 3x
=2 |+|2x| +| 3x |+]| 6
2 | 2x 6

(x+2)(x+3)=x% +5x + 6

14
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D

I. Resolver usando el producto notable :
1. (@a+b)(a+c)
2. (x+2)(x+4)
3. (y-Dy-2)
4, (x+2)(x+y)
5. (x-5)(x+2)
6. (2y+3)(2y-1)
7. -0’ +d)

8. (2x%+1)(2x° +2)

| Tarea Domiciliaria |

I. Desarrollar los siguientes problemas :

1 (x+3)(x-3)=
2. (x+4)(x-8)=
3. 3% -2)(3x° + 2) =
4. (x-2)(x+3)=
5. (yx-2)(yx+4)=

II. Diga Ud. si es verdadero o falso :
6. (x-y)(x+y)=x"+y* V)
7. (@x-3)(2x+4) =4 +x+12 (V)
8. (yx-1)(yx+3)=y2x2 +2yx-3 (V)

9. (3x%+y) 3x% -y) = 9x* - y? V)

Ejercicios de Aplicacion

(F
(F
(F
(F

10.(J/5y-2)(J/5y+5)=5y+3/5y-10

V)

(F

9. (6y+a)(6y-b)

10. 3x% - 2) (3x% - 1)

II.Indicar sies verdadero 6 falso :

1. (x-2) (x+3)=x*-x-6 V)
2.(y+D(y-2)=y*-y+2 v @
13.2y+3)Ry-1)=4y*+4y-3 (V) (F)
14.3-1)(3x3+2)=9x+3x*-2 (V) (F)

15. (2y2 +a) (2y2 -b)= 4y4 + 2y2(a -b)+ab

v F
ITI. Reducir:

11, (x-6) (x+3)+3x+18

a)l b) 3x c) x*

d) 18 e)3x+18
12.(x - 3) (x +4) - x* - x + 10

a)2 b) x° c)-2

d) x e)0
3 (3y-1)/3y+1)

5(3y2 - 1)

a)l b) 5 c) /3y

d)1/5 e)y
14.(3+x)(3-y)-(3x-3y-xy)

a)0 b) 3 c)9

d)1 e)0

15,1+x)(1-x)=E

15



PRODUCTOS NOTABLES lil

* Suma de Cubos
(a+b)(@®-ab+b?)=a®+b°

* Diferencia de Cubos
(a-b) (@ +ab+b?)=a*-b°

Ejemplo:
o (x-1(xP+x+1)-(x+1)(x°-x+1)
\ J J
Y Y
(X3 _ 13) _ (x3 . 13)

= x3-1-x3-1:=-2

o (9x%+3x+1)(3x-1)=N
(Bx - 1) ((3x)*+(3x) (1) +1%) =N

\ - >4
~"

(3x)*-1°
N = 27x° -1
o (4x%-2x+1)(2x+1)=N
(2x + 1) ((2x)° - (2%) (1) + 1%)

\ - >4
~"

(2x)® + 1®
N = 8x3+1

Curiosidad

En cuantos pasos puedes

resolver el siguiente ejercicio:
3 3 3
Iz -2z 07 + 0 + 307

Rpta.: En un paso épor qué?

16



<4 | Ejercicios de Aplicacion |

I. Resolver usado suma 6 diferencia de cubos :
1. (x+3)(xX*-3x+9)=

(x - 4) (x° + 4x + 16) =

- 8%)=

(2-%)(4+2x+x%) =

(2x - 1) (4x2+2x+1) =

(x?+3) (x*-3x%+9) =

(x*+3x2+9) (x?- 3) =

(4xt-2x3+1) (23 + 1) =

(310 - 372) (310 )2+ 320 + 3[3)=
10.(2+ 3[2)(4- 232 + (3[2)) =

0 ® N o O B~ w N

II.Resolver:

1 e=3z-0322+ 37+
a)l b) 2 )3
d) 4 e)5

2 E- (2x -1)(4x2 +2x +1)

16x3 -2

a)1 b)1/2 ) 1/16
d) -1 e)3
3 3 3 3 3

3. (/10 - °/2) (100 + /20 + [4)
a)1 b) 8 03
d)5 e) -2

4 2-y)2+y)@-2y+y)(4+2y+y)+
y® - 60
a)1 b) 2 )3
d) 4 e)y

5. (312 +2)(3/145 -23/2 + 4)
a) 15 b) 12 ¢) 20

d) 18 e)N.

III.Resolver usando suma 6 diferencia de cubos
(x-3)(x*+3x+9)=

(x +4) (x* - 4x + 16) =

<+ 3%=

(27x%-1) =

8y’ -2)=

¥ -3)(y*+3y*+ 9)=

(4y% - 1) (16y* + 4y® + 1) =

- %) (¢ + xy® + %) =

0. Cry -3 fy2 + 3+ X2
10.3/a-1(3a? +3/a+1)-

© N o oA wN e

IV.Resolver:

1. e=(3/%-3/10)(3/6 + 3/40 + 3/100)
a) 6 b) 4 c) 10
d)-6 e)2

12.E=(2+3/8)(4-23/8 + 3/62)

a)0 b) 4 c) 16

d) 8 e) NA.
13.E=(+y)(A-y+y)-y’

a)l b) 2 )3

d)y e)y?
14.6=3-3/2)3/16 +33/7 +9)-23

a)l b) 2 c)-2

d) -1 e)0

_/3/%.3 3/5 3 3

15.E= (3+°/12) (/9-°/36+°/144)- 14
)l b) 0 )2
d) -1 e) 29

17



TRIANGULOS

CLASIFICACION DE LOS TRIANGULOS
B. CLASIFICACION SEGUN SUS LADOS

A. CLASIFICACION SEGUN SUS ANGULOS.

& A Escaleno & A Isésceles

A Acutdngulo A Rectdngulo
a b

c
° ¢ 90° - 90° azb=c azb=c
B° < 90° [ B° < 90°
° < 90° 8° < 90° & A Equildtero

T
A Obtusdngulo

a® > 90°

a=b=c
[,}O < 900
0° < 90°

Dados los s:gu:en'res ‘rmangulos, complete el cuadro que se da a continuacién con un si o con un no segln corresponda:

18



TRIANGULO

EQUILATERO

ISOSCELES

ESCALENO

RECTANGULO

ACUTANGULO

OBTUSANGULO

/////////////;g;

o =
60°
0 2
60° 700
10

40° (

o s I
10 cm 10 cm
70°

10 cm

TRIANGULO

EQUILATERO

ISOSCELES

ESCALENO

RECTANGULO

ACUTANGULO

OBTUSANGULO

19



- 7. Del grdfico , calcular "x"
EJERCICIOS DE APLICACIO}
a) 120°
o
Calcular "X" b) 1000
a) 140° o 139
b) 100° X d) 110
c) 120° e) 150°
d) 60° 40° A
e) 40°
8. Del grdfico, calcular "x"
Calcular "x" /
a) 25° a) 125°
b) 30° b) 100°
c) 50° c) 110°
d) 130° d) 90°
e) 140° £ / e) 45°
Calcular "x"
a) 120° 9. Calcular “x
b) 100°
o
Z) :g° X° a) 40°
) o b) 20°
©) . ¢) 60°
d) 70°
Calcular "x" e; 100°
a) 30° X
b) 45°
¢) 60° 10. Calcular "x"
d) 120°
e) 100° G) 36°
* b) 72°
Calcular "x" c) 18°
d) 54°
a) 105° e) 90°
b) 120°
c) 130°
d) 30° x° 11. Calcular "x"
e) 750 30 AAAA >
a) 60°
Calcular "x" b) 70°
. c) 30°
a) 65O 50 d) 45°
b)) Z: e) 20°
c
d) 55°
e) 50°
x°

20



12.

13.

14.

15.

16.

17.

Calcular “x"

a) 35°
b) 70°
c) 60°
d) 30°

e) 45° A

Calcular “x"

a) 80°
b) 70°
¢) 100°
d) 110°
e) 60°

A

won

Calcular "x

8
25
@
C
a) 25°
b) 50°
c) 130°
d) 135°
e) 60°
N
x°
Q
XO
XO

Calcular "x"
a) 32°
b) 45°
c) 30°
d) 60°
e) 72°

Calcular "x"

Q
8
v/
D
64
L
a) 40° 80
b) 80°
c) 60°
d) 30°
e) 45°
20°
+ A

Calcular "x"
a) 80°
b) 40°
c) 160°
d) 70°
e) 60°

3. Calcular "x"

18. Calcular "x"

a) 40°
b) 50°
c) 60°
d) 20°
e) 10°

19. Calcular "o

a) 25
b) 50
c) 75
d) 60

e) 80 4 b ' c

20. Calcular "¢’

a) 30°
b) 60°
c) 36°
d) 45°
e) 65° (al— 26

TAREA DOMICILIARIA

1. Calcular "x"
a) 40° X
b) 50°
¢) 70°
d) 100° .
e) 110° 70
x°
36°

2. Calcular "x"
a) 108°
b) 36°
c) 72°
d) 144°
e) 54°

a) 20°
b) 10°
c) 30°
d) 60°
e) 40°

21



10.

Calcular
a) 50°
b) 60°
c) 65°
d) 130°
e) 120°

Calcular*

a) 100°
b) 120°
c) 50°
d) 80°
e) 70°

Calcular*

a) 135°
b) 125°
c) 136°
d) 146°
e) 145°

Calcular*

a) 100°
b) 90°
c) 70°
d) 80°
e) 75°

Calcular*

a) 18°
b) 108°
c) 144°
d) 36°
e) 72°

Calcular*

a) 140°
b) 120°
c) 60°
d) 160°
e) 100°

calcular*

a) 80°
b) 40°
c) 60°
d) 100°
e) 120°

won
X

65°

40°

35°

eo

36°

eo

11.

12.

13.

14.

15.

Calcular "x"
a) 60°
b) 30°
c) 90°
d) 36°

e) 45°

Calcular “x"

a) 36°
b) 54°
c) 18°
d) 44°
e) 72°

Calcular "x" ; (AC = BC)

a) 36°
b) 72°
c) 144°
d) 100°
e) 78°

Calcular*
a) 36°
b) 72°
c) 144°
d) 140°

e) 30°

Calcular "x"
a) 30°
b) 60°
c) 90°
d) 50°
e) 75°

22



LINEAS NOTABLES EN EL TRIANGULO

EJERCICIOS DE APLICACION

1. Relacione las dos columnas de manera
apropiada :

a) Es la linea trazada desde un vértice del
tridngulo en forma perpendicular al lado
opuesto.

b) Es la linea trazada desde un vértice del
tridngulo al punto medio del lado opuesto.

¢) Es la linea trazada desde un vértice del
tridngulo que biseca al dngulo interno
correspondiente a dicho vértice.

d) Es la perpendicular a uno de los lados del

tridngulo trazada por el punto medio de dicho

lado.

) Mediana

) Mediatriz

) Bisectriz interior

) Altura

2. Observa los siguientes tridngulos y coloca el

(
(
(
(

nombre a la linea notables trazadas

a) B
M
A C
AM
b) B
P
A C
CP
c) B
C
A b
BD :

d)

e) B

BM:
BH:

f) B

Hallar “x" si ﬁ es bisectriz interior del A ABC.

B
a) 80°
b) 90° X
c) 40°
d) 35°
55° o

D

Hallar "x" si AM es bisectriz interior del A ABC.

B
a) 20°
b) 40° M
c) 140°

130°
d) 160°

(o)

e) 100° 30N ¢

23



Hallar “x" si CP es bisectriz interior del A ABC

B
a) 30° 100°
b) 20°
c) 15° P
d) 10°
e) 25° X c
290 A

Hallar “x" si CP es bisectriz interior del A BCD

B
a) 40°
b) 20°
¢) 50° P
o
6) 70 A 80° : X b

Hallar "x" si AP es bisectriz interior del A ABC.

a) 80°

C
b) 100°
c) 40° P
d) 50°
e) 70°
A 20 p
—_]

Hallar "x" si AM es mediana del A ABC.

B,\lé

5

2x

>~

A C

Calcular "x" si BN es mediana del A MBCy BM es
mediana del A ABC.

B

a) 4
b) 5
c)6
)8, c
e) 10 M N

—2

X

10. Calcular “a" si JA es mediana del A ABC.

B 88—

].M 80/
[ /

C

a) 50° b) 55° ¢) 60°
d) 70° e) Faltan datos

11. Calcular "x" e “y" si BH es altura del A ABC.

B
y1*
290° H > )330°
a) 60° y 30° b) 20°y 60°  ¢) 60°y 20°
d) 30°y 70° e) N.A.

12. Del problema anterior calcular "x" e "y" si BH
deja de ser altura y se convierte en bisectriz
interior del A ABC.

a) 20°y 20° b) 30°y 40° c) 60°y 60°
d) 40°y 40° e) N.A.
13. Calcular “x" si EQ es altura del A ABC.
B
140°
X

A C

a) 40° b) 50° c) 60°

d) 100° e) 90°

14. Calcular "x" si a es altura del A ABC

a) 70°
b) 80°
c) 50°
d) 20°

e) 10°
H

10°

24



>
15. Calcular "x" si L es mediatriz de AC

B ALs

A

x T
3
A 1 c
_4_
a) 4 b) 3 )b
d)6 e) N.A.

> —
16. Calcular "x" si L; es mediatriz de AB

C
A \L1
a)5 b) 12 013
d)15 e) N.A.

TAREA DOMICILIARIA

1. Indicar verdadero (V) o falso (F) segln
corresponda

a) La mediana es la perpendicular a un lado del

tridngulo trazada por su punto medio. ()

b) La bisectriz interior de un tridngulo biseca al

lado opuesto. ()

¢) La altura es la linea trazada desde un vértice

perpendicularmente al lado opuesto. ()

d) La mediatriz biseca a un lado y también es

perpendicular a dicho lado. ()

Observa los siguientes tridngulos y coloca el
nombre a las lineas notables trazadas.

a)
B'\
J25 + 1
\//\
M /36
A
H Cc
AM
BH :
b)
B
[>
P
o >
A 50 30 c
cP
c)
>
L
BH :
d) B
[
P
50° S
A 40 C
cP

25



3. Calcular "x" si AR es bisectriz interior del A ABC

B 7. Calcular "x" si AM es mediana del A ABC.
B
R \
160°
A C
a) 80° b) 70° ¢) 60°
d) 40° e) 10°
a) 2 b) 3 c)4
4. Calcular "x" si AR es altura del A ABC. d)5 e)6
8. Del problema anterior, calcular AC.
B a) 24 b) 40 c) 44
R d) 48 e) N.A.
9. Calcular "x +y" si la altura BH mide 12 y BM es
mediana del A ABC. (Utiliza Pitdgoras en tu
160° proceso) B
A
C
a) 18 /
a) 80° b) 70° ¢) 60° b) 13 y
d) 40° e) 10° )6
d1u c
TS . .. . A_5_H—X—M
5. Calcular “x" si BD es bisectriz interior del A ABC. e) 19
I 22
B
10. Calcular "o si BH es altura del A ABC.
X
280°( R
o
160°
300
D C
o
a) 70° b) 60° ¢) 50° PYAVA . c
d) 40° e) 45°
a) 80° b) 70° ¢) 60°
6. Calcular "x" si B_D es bisectriz interior del A ABC. d) 50° e) 40°

11. Calcular "x + y" si el A ABC es equildtero y CM es

B
mediana del A ABCD.
OO
B™~y+3
\M\ +2
x+2
D
% 16
D

A c
a) 30° b) 60° c) 70°
d) 75° e) 80° A




a) b b) 5 c)10
d) 16 e) 11
12. Calcular "x" si el A ABC es equildtero y CM es
bisectriz interior del A BCD.
B
a) 20° M
b) 50° D
c) 25°
d) 30°
e) N.A.
A

70°
C
13. Calcular "x" si BS es mediana del A ABTy BT es

mediana del A SBC.

B
R
A s—2—T ¢
X
a)2 b) 3 )4
d)5 e)6

> [—
14. Calcular "x" si L; es mediatriz de BC. (Utiliza

B\ L1

Pitdgoras)

a) 6 b) 8 c)10
d) 12 e)N.A.

> —
15. Calcular "x" si L; es mediatriz de PR. (Utiliza

Pitdgoras en tu proceso)

20°
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TRIANGULOS NOTABLES

< TRIANGULO NOTABLE DE 30° Y 60°

Ejm:

60°
2a 6

30° 30

a\/g X

< TRIANGULO NOTABLE DE 45° Y 45°

Ejm:

X
6
. 45°
% TRIANGULO NOTABLE DE 37° Y 53°
Ejm:
53° .
3q a X 10
™ 7Y = 37

4a

[ EJERCICIOS DE APLICACION ]

1. Del grdfico, calcular "x"
9

a) 2
b) 4
c) 6
) o . =
2. Calcular "x"
a) 2
b) 4 8
c) 6

d) 4-/5 { 30°
e) 3 X

Calcular el perimetro del AABC

a) 10
b) 20 60°
20
¢) 10+10J3
d) 30+104/3
) 30° n

e) 30
Calcular el perimetro del AABC

a) 9+3J§

b) 6+343
c) 9
d) 15

e) 9-/5

" " A
Calcular "x

30
6
a) 62
b) 6
X

o) 3 6
) /2 - 45°
e) 4
Calcular "x"
a) 4
b) 6 4L
c) 8 X
d) 42 .

) #° n

e) 2

Calcular el perimetro AABC
Q) 12+642

b) 6

c) 12

d) 642
e) 12-642

642

) 45°

||
Calcular el perimetro del AABC. ¢

a) 20+1042
b) 6+ 1042

) 10 10
d) 2042 P

e) 20-104/2 A
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10.

11.

12.

13.

Calcular “x"
a) 24
b) 12 53°
0 6 10
d) 8
e) 64 u 370{(
X
Calcular “x"
a) 10
b) 20
16
c) 30
d) 25 53°
e) 24 x

Calcular el perimetro del AABC

B
a) 240
b) 120
100
c) 100
d) 60 37°(
e) 160 A c

Calcular el perimetro del AABC

a) 60
b) 120
c) 30

B
53°
25
d) 15
e) 25 )

A c

Calcular “x"

a) 642
b) 6

c) 32
d) 4

45° n

e) 4-/5 A

14.

15.

16.

17.

18.

Calcular “x"

a) 55
b) 5
c) 10
d) 12

10 X

A 30° n 45° /
A C

e) 105

Calcular “x"

a) 40
b) 60
c) 80
d) 160
e) 20

2042 X

45° 30°

Calcular “x"

a) 12
b) 6 X 6

c) 3 r
d) 24
e) 18

30° 45°

Calcular “x"

a) 3-/5
b) 3 X 5
c) 6

d) 12 L 45° u 37°/

e) 10-5

Calcular “x"

a) 82 10 x
b) 8

c) 6 (53° m 45°)
d) 442

e) 4
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19.

20.

Calcular “x"

a) 7
b) 3
c) 4
d) 6
e) 8

Calcular “x"

a) 28
b) 56
c) 14
d) 12
e) 16

20

45°

TAREA DOMICILIARIA

Calcular "X"

a) 2
b) 4
c) 6
d) 8
e) 10

Calcular "x"

a) 2
b) 4
c) 12
d) 14

e) 143

Calcular “x"

a) 10
b) 25
c) 24
d) 40
e) 48

Calcular “x"

X 4
n 30
28
n 30
X
X
37°
40
X

a) 50

b) 5043
c) 80
d) 10

e) 1043

5. Calcular "x"

a) 10
b) 20 X

c) 10-/5

d) 202 - 45°

e) 40 102
6. Calcular "x"

a) )

b) 2

c) 1

d) 4

nN

459

e) 6

7. Calcular el perimetro del AABC.

a) 1052
b) 1042

c) 542
d) 5

45

8. Calcular el perimetro del AABC.
a) 6+2 Jg
b) 643
c) 2-/5

d) 6 i 30°

e) 2
9. Calcular el perimetro del AABC.

a) 2+ J2

b) 2

c) J2

d) 3

45

()

e) 42

10. Calcular el perimetro del AABC.
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11.

12.

13.

14.

Q) 12+44J3
b) 12

c) 4-/5

d) 1243
e) 6

4 30°

Calcular el perimetro del AABC.

a) 360
b) 180
c) 150
d) 300
e) 400 m 37°

150

Calcular el perimetro del AABC.

a) 12
b) 6
c) 3
d) 4

e) 8 ) 37

Calcular “x"

a) 82
b) 642 X 16

c)\E

A\ 45° n 30°

d) 8
e) 6

Calcular “x"

a) 1
b) 2 X 2

c)JE

d) 3 (45° o 30°

e) 4

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Calcular “x"

a) 5-/5

b) 642
c) 6
d) 8
e) 10

Calcular “x"
a) 16

b) 1642

c) 122
d) 13
e) 15

Calcular “x"
a) 140

b) 100
c) 70
d) 280
e) 120

Calcular “x"

a) 14
b) 12
c) 7
d) 8
e) 16

Calcular “x"

a) 10

b) 1042
c) 8

d) 6

e) 14
Calcular "x"
a) 4>

b) 4

c) 3

d) 2

e) 6

10 X
37° 45°
20 X
A 53° m 45°
100
(-]
45°
||
X
10
\_45° m 37°/
le N
™~ 1
X
/ |
30° n 53
5 X
A 53° m 45° /
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