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TRUSILLO

RAZONES Y PROPORCIONES

¥ INTRODUCCION

Entre los afios 550 a 450 a.C. se establece la era
pitagérica.  Pitdgoras de Samos, personaje
semilegendario creador de un gran movimiento
metafisico, moral, religioso y cientifico. El
saber geométrico de los pitagdricos estaba en la
geometria elemental, donde destaca el famoso
Teorema de Pitdgoras, el cual fue establecido
por su escuela y donde la tradicién de los
pitagéricos llevé a atribuirselo a su maestro.
Con respecto a la aritmética actual el saber de
los pitagdricos era enorme. Fueron los primeros
en analizar la nocién de nimero y establecer las
relaciones de correspondencia entre la
aritmética y la geometria.  Definieron los
nimeros primos, algunas progresiones vy
precisaron la teoria de las proporciones. Los
pitagéricos propagaban de que todo podia
expresarse por medio de nimeros, pero luego
tuvieron que aceptar que la diagonal de un
cuadrado era inconmensurable con el lado del
cuadrado.

APLICACION

Las razones y proporciones, fienen una gran
aplicacion en diversas disciplinas; por ejemplo en
ingenieria se emplean las escalas para realizar
pequefias maquetas; en el drea contable, para
realizar movimientos financieros y en la vida
diaria, para efectuar ciertos operaciones
aritméticas.

RAZON

Si observamos dos magnitudes y una es mayor
que la otra hos preguntamos <cen cudntas
unidades es mayor? 6 ¢cudntas veces contiene la
mayor o la menor?, para responder a estas
preguntas comparamos estas dos magnitudes por
diferencia o por divisidn respectivamente.

RECORDAR:

“"Razén es la comparacién de dos cantidades
de wuna misma magnitud mediante la
operacién de diferencia o divisién”.

> CLASES DE RAZON

v

v

Razén Aritmética

Es la comparacién de dos cantidades
mediante la diferencia. Dicha diferencia
determina en cudntas unidades excede
una magnitud a la otra.

Ejemplo:

En 4to. afio del colegio Trilce asisten 25
varones y 18 mujeres. ¢Cudl es la razén
aritmética?

Comparando:

25 varones - 18 mujeres = 7 varones

2 g 2 g \ g

antecedente consecuente valor de
la razén

En general:

Razén
Consecuente
Antecedente

Razén Geométrica
Es la comparacién de dos cantidades por
medio del cociente o divisidn.

Ejemplo:
La edad de un padre y su hijo son 40y 5
afios respectivamente.

Comparando:
Padre: 40 afios _
Hijo: 5 afios

Interpretacion:

* La edad del padre es 8 veces la edad
del hijo.

* La edad del hijo es la octava parte de
la edad del padre.
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En general:

oo

Donde:

a : antecedente

b : consecuente

k : valor de la razén geométrica

O | PROPORCION

Es la igualdad de dos razones y puede ser de dos
clases:

> PROPORCION ARITMETICA
(EQUI - DIFERENCIA)
Igualdad de dos o mds razones aritméticos.

medios

extremos

PROPIEDAD:
"Suma de medios igual a suma de extremos”

Las proporciones aritméticas se dividen en
dos tipos:

v Proporcion Aritmética Discreta
Cuando se cumple que sus cuatro
términos son diferentes entre si.

Observacidn:
Al dltimo término (d) se le denota
"Cuarta diferencial” de a, by c.

v Proporcion Aritmética Continua
"Cuando los términos medios son iguales”

(00 )

Observacién:
A cada término igual (b) se le denomina
"Media diferencial” de ay ¢; y a cada
término distinto se le llama “Tercera
Diferencial”.

> PROPORCION GEOMETRICA

(EQUT - COCIENTE)
Igualdad de dos o mds razones geométricas

o también:
[ a: b ¢ d ]
donde:

a"y "d" son términos extremos.
"b" y "c" son términos medios.

PROPIEDAD
"Producto de medios igual a producto de
extremos”.

o o)

Las proporciones geométricas se dividen en
dos tipos:

v' Proporcién Geométrica Discreta
Cuando se cumple que sus cuatro
términos son diferentes entre si.

Observacién:
"Al dltimo término (d) se le denomina
"Cuarta proporcional” de a, b y c.

v Proporcion Geométrica Continua
"Cuando los términos medios son iguales”

Observacién:
A cada término igual (b) se le denomina
"Media Geométrica ) Media
Proporcional” de ay c; y a cada término
distintfo se le llama “Tercera
Proporcional”.

\/ Viva
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PROPIEDADES
Si: a_c
b d
1. a.d=b.c
> a+b:c+d
b d
3 a—b:c—d
b d
O | RESUMEN

4 a+b:c+d
" a-b c¢-d
5, atc_a_c
" b+d b d
a" "

“ FF
7 n°=£
% W4

RAZON

Comparacién | de 2 cantidades

[ R. ARITMETICA ]

Comparacién por diferencia
a-b=r

-

[ R. GEOMETRICA ]

Comparacion por Cociente

a
— =k
b

[ PROPORCION ]

Tgualdad de dos | cantidades

v

[ P. ARITMETICA ]

Igualdad de |razones aritméticas

v

4

[ P. GEOMETRICA ]

Tgualdad de | razones geométricas

v

[ P.A. DISCRETA ] [ P.A. CONTINUVA ] [ P.6. DISCRETA ] [ P.G. CONTINUVA ]

Todos los  términos Términos medios Todos los  términos Términos medios
diferentes iguales: diferentes iguales:
a-b=c-d a-b=b-c a_c a_b
b d b ¢
d : cuarta diferencial b : media diferencial o d : cuarta proporcional b : media geométrica o

media aritmética
ayc: tercera
diferencial

media proporcional
ay c: tercera
proporcional
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9. Enuna caja se tienen 140 bolas, 80 blancas y .
Ejercicios de resto iguales, ¢cudntos bolas blancas se deben
retirar para que existan 5 bolas blancos por
cada 6 bolas azules?

Aplicacion

a) 10 b) 20 ¢) 30

d) 40 e) 50
1. Dos nlmeros estdn en la relacion de 5 a 2 y su

suma es 70. Hallar el mayor: 10. En una reunién se observé que por cada 5
)20 )30 )40 & mulores o e el sard d 3 hambres
d) 50 e) 60 J N

por cada 2 mujeres. ¢Cudntos personas habian

. ) . inicialmente en la reunién?
2. Dos nimeros estdn en la relacion de 3 a7 y la m

diferencia de ellos es 160. hallar el menor:
a) 48 b) 42 c) 32
a) 60 b) 120 c) 180 d) 38 e)24

d) 250 e) 280
11. Hallar la media proporcional de 4y 9

3. Dos nimeros son entre si como 5 es a 3 y su

suma es 120. Hallar el mayor: a) 6 b)7 c)8
d)9 e) 10
a) 60 b) 75 c) 36
d) 48 e) 45 12. Hallar la media proporcional de 12 y 27
4. La suma de dos nimeros es 980 y su razdn es a) 18 b) 16 ¢) 12
5/9. Hallar el menor: d) 15 e) 21
a) 300 b) 320 €) 340 13. Hallar la cuarta proporcional de 15; 20 y 18
d) 350 e) 360
21 24
5. La suma de dos nimeros es 320 y su razdén Z)) 22 :3 32 2
geométrica es 3/7. Hallar el nimero mayor:
a) 336 b) 224 c)188 14. La m?di‘fx "pr'opor'cional de "a" y 27 es "b" y
d) 163 e) 218 ademds “a" es la tercera proporcional entre 3 y

27. Hallar (a - b)

6. Dos nimeros son entre si como 2 esa 5. Si su

razén aritmética es 72. Hallar el ndmero a) 81 b) 162 c) 243
mayor: d) 54 e) 30
a) 60 b) 82 c) 120 15. La cuarta diferencial de "a", "b" y "c" es 29, la
d) 96 e) 86 tercia proporcional de "a" y "b" es 36 y la media
aritmética de "b" y "c" es 39. Hallar la tercera
7. Las edades de Juan y Roberto son 30 y 24 afios diferencial de "a" y "c".
respectivamente. ¢Dentro de cudntos afios sus
edades estardn en la relacién de 7 a 62 a) 20 b) 21 c) 22
d) 23 e) 24
a) 10 b) 18 c)15
d) 12 e) 20

8. Mario tiene 38 afios y Jessica 24 afios, ¢hace
cudntos afios sus edades fueron como 2 a 1?

a) 12 b) 8 c)10
d) 15 e)6

MATEMATI CA — BI MESTRE 01 - PAG 4
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Tarea Domiciliaria

En una razon geométrica el antecedente es 108
y el consecuente 4. ¢Cudl es el valor de la

razén?
a) 25 b) 27 c) 29
d) 31 e) 33

Determinar el consecuente de uha razén cuyo
valor es 5/8 y el antecedente es 4/9.

a) 32/45
d) 6/5

b) 45/32
e) 8/25

c) 18/15

En una razén el consecuente es 8 y su valor es
0,375. Determinar el antecedente.

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)5

La razén entre las velocidades de un tren y de
un avién es 2 : 3 si la velocidad del tren es de
600 km/h. ¢Cudl es la velocidad del avién?

a) 150 km/h
d) 600

b) 300
e) 900

¢) 450

La razén de las longitudes de los lados de un
rectdngulo es 3 : 4. Si el lado menor mide 15
cm. ¢Cudnto mide el perimetro del rectdngulo?

a) 50 cm b) 60 c)70
d) 80 e) 90

Las edades de Ana y Julia estdn en la relacion
de 2 : 3. ¢Qué edad tiene la mayor, si la sumas
de sus edades es 85 arios?

a) 17 b) 34 c) b1
d) 60 e)75

La diferencia entre el peso de dos vehiculos es
120 kg. y estdn en la relacién de 7 : 4. ¢Calcule
el peso del vehiculo menos pesado?

a) 40 kg b) 80
d) 160 e) 200

c) 120

10.

11.

12.

13.

14.

15.

El perimetro de un rectdngulo es 256 cm y
razén entre la medida de sus lados es 5 :
Calcular el érea.

a) 3840 cm
d) 800

b) 3640
e) 400

c) 3440

Dos amigos deben repartirse $ 27 000 en la
razén de 7 : 2. ¢Cudnto dinero recibe el mayor?

a) $ 21000
d) 3000

b) 18000
e) 2000

¢) 9000

El dinero de 2 personas estdn en la razén de
12 : 7 y una de ellas tiene $ 850 mds que la otra.
¢Cudnto dinero tiene la menor?

a) 1090
d) 1000

b) 1190
e) 1990

¢) 1120

Los dngulos interiores de un tridngulo estdn en
la razén de 5, 8 y 2. ¢Cudl es la medida de
dngulo mayor?

a) 90° b) 96° c) 100°
d) 106° e) 160°
Calcular *M"si M = T+P+D
Donde:
T : media diferencial de 12 y P
P : media proporcional de 12y 3
D : tercia proporcional de Ty P
a) 10 b) 15 c)18
d) 19 e) 20
En la serie: E:E:E:k
4 6 9
secumple: a+b+c-k=54
Calcule: a-b+c
a) 14 b) 27 c)21

d) 36 e) 12

En una proporcién geométrica continua el
producto de los extremos es 144. Hallar la
media proporcional.

a) 10 b) 12 c)18
d) 21 e) 24

En una proporcién geométrica la suma de
antecedentes es 130 y la suma de los
consecuentes es 208. Si el producto de los
términos medios es 5400. Hallar el mayor de
los términos.

a) 100 b) 75
d) 180 e) 240

c) 120

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 - PAG
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LEYES DE EXPONENTES I

Son definiciones y teoremas que estudian a los

de de

exponentes a  través operaciones

potenciacidn y radicacidn.

POTENCIACION
a"=P a: base,a e R
n: exponenten e Z
P: potenciaP € R
Ejm.:
. 42 - 16, labasees

el exponente es

la potencia

Sabias que:
Rene Descartes
creo la Notacion
de los
Exponentes para
la potenciacion.

DEFINICIONES
1.

Exponente Natural

:VxeRaneZ'

(-3)°=

2. Exponente Cero

x0=1 VxeR-{0}

Ejm.:
o 49:1
(-3°=1

Exponente Negativo

Sabias que:
El cero es uno de

los mayores aportes
de los Hindues y se
difundié en Europa
a partir del Siglo XII

TEOREMAS
I) BASES IGUALES

1. Multiplicacién

a”.a"= ™"
Ejm.
o 2% 2%:=28
o xX"hoxn Xt

MATEMATI CA — BlI MESTRE 01 - PAG
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3% .3%:

a+c
X =

2. Divisién

Ejm.:

om
—=a""L: Vaz0
o

2
2 _ -3
32
xx_3 —ﬁ
K]
X
59
53
x2x-1 -

IT) EXPONENTES IGUALES

3. Multiplicacién

a".b" = (ab)"

Ejm.:

X4y4z4 - (Xy2)4

4. Divisién

. [3)2_§_i
3 32 9
.o X
24

[ ]
N
o1 w
N—

w

Il

IIT) EXPONENTE DE EXPONENTE

{[a]m)n}D — g™

(3%)3=3%=729
225 - (3D

{253 -

. 5235

| EJERCICIOS DE APLICACION l

o (2b)3=2%1p°
b mznzpz =
® (3X)4:
2
1. Reducir: NEW
35° .45
1 : 1
1 by 1 1
G) 3 ) > C) 9
Ig 95
n+4 _on+3
2. Simplificar: N = 2 2n+i
V2 b) 3 c)1/3
d)1/2 ¢)1/5

-1
257873
3. Calcular: F=32
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b
4. Efectuar:
Mo x4 x6 . x8 x10_ . x40
x.x3.x2 . x! . x37
a) 60 b) 54 ) 57
d) NCE e) 51

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 - PAG
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10.

Simplificar:

2 3 4
a) 287 b) 281 c) 235
d) 123 e) 435
Halle el exponente final de "x".
"b" veces
—_——
(x%)be | (xbeya  xac xac  xac
((x3a)b)c
a)0 b)1 c)2
d)3 e) 4
sit x< =2
X
Calcular: P = X
a)2 b) 1/2 c)4
YA o) V2
Sib%=5 A aP-l
2
1
Calcular: R= aba+
a) 30 b) 32 c) 34
d) 35 e) 33

60
Calcular: E=72.7%0 494 42[7—7J
7

a) 6% b) 7%4 ) 7%°
d) 74 e)1

Si: 2" = 3™ reducir:

52 ohon+l_32 on
L = 3m+3 _ 22 . 3m+1

a) 3/4
d) 2/9

b) 4/3
e)7/5

c)6/5

11.

12.

13.

14.

15.

Sit x +l =3
X
Hallar el valor de:
1 1
wel s [lj(?J 5 ()
X X
a) 18 b) 21 c) 15
d) 20 e) 24
E A -E
Conociendo que: P =a; B =gP
ooF
Reducir: S = AB
a) A b) B cc
d)D e)E
m+n+mn 2m+2n
Reducir: E = X
xm+n+mn +x2mn
a)l b) x ¢) x2(m+n-mn)
d) xmen-mn e) No se puede
(-3)
Si:n"=1/9. Hallar: E=n\ 2
a) 243 b) 81 c)1/81
d)1 e) 729
a+2 a+2b
Calcular: P =L
80—2 . 16b+2
a)l b) 2 c)4
d)1/2 e)1/4
l TAREA DOMICILIARIA N° 1 .
36.10% .27
Reducir: T = —
6" .5
a) 6 b) 9 c)3
d) 15 e)b
MATEMATI CA — BI MESTRE 01 -
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on+3  oh+2 _ on+l

Simplificar: E = v
a)1/2 b) 3/2 c)b5/2
d) 4/5 e)7/6
-1
=47
Calcular: A=27
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b
2 4 6 8 10
xc . x7 . x°% . x® . x
Efectuar: M = —————~——
x.x3.x% . x7 . x°
5
a) X b) x c) 2x
d) x10 e) x°

Simplificar:

A= [1)_@)_1 N [1]_(3_1 + (L1203

3 2
a) 15 b) 20 c) 25
d) 30 e) 32
a —-by—c
Simplificar: T = (b"a)

(Ob )C—G (ba)b—c

a) 1/ab b) b/a c)ab
d) a/b e)l
Sitx*=3

1
Caleular: R=x*""
a)3 b) 9 c) 27
d)1/3 e) 81

sibi=5 A ab=l
2

b+1
Calcular: 1=b%
a) 10 b) 20 ¢) 25
d) 30 e) 35

10.

11.

12.

13.

14.

15.

(;/Agua
\/Viva
36
Caleular: L=5% . 530 . 29—4[3 ]
25
a) 5% b) 534 ¢) 53
d) 53 e) 5%
Si: 3% = 7Y; reducir:
3x+l _7y+l | 3x
7Y -7.3%+3.7Y
a) 0 b 1 c)2
d)3 e)4
Sitab=bP=2
Hallar el equivalente de: E = ababcl
a) 16 b) 16a c)4
d) 4a e) 8a
Si se cumple que: 2% + 1024 = 1024a
22
Calcular: M=22" - ((22)4)0’50
al b)a c) a®
d)-16 e) -4a
1—
si: xX =371 entonces x< es equivalente a:
a) 3! b) 277! )33
dy 37! e) 3
. 4x+3 +4x+2 +4x+1
Caleular: A= 22x—1_ ,2x-2 , 52x-3
a) 96 b) 6 c)3/2
d) 48 e) b6
X X2 X+X2 :
Sit x" = 2 entonces: S=x" +x es igual a:
a) 81 b) 6> c)12
2
d) 2X(3) e) 21+X
MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 - PAG 10
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METODO DEL CANGREJO

Piensa un nimero multiplicado )

por 2, al producto simale 2,

al resultado elévalo al

cuadrado y finalmente

Bien, ...
Obtuve 8.
¢En queé

dividelo por 2.

nimero pensé?

Lo gue cacuclo, Lo olvide
Lo gue vea, Lo recuerdo
Pera Lo que bago, lo untiondo

Confucio

OBJETIVOS

Potenciar la habilidad y rapidez en el manejo de las cuatro operaciones fundamentales,

potenciacion y

radicacion.
Reconocer y aplicar eficazmente el método a los problemas tipo de este capitulo.

@ @ ;Cuéndo se

. aplica? jAhora hazlo tu solo!

2 Q3 iCémo se Pensé un nimero, lo dividié entre 2, le resto 3, lo
apli multiplico por 4, le sumo 5 y por (ltimo extrajo raiz

.1$a?
I:lx > - I:l $2=( )2 =| |: 2 =| | cuadrada. Si obtuvo como resultado final 3. ¢En qué

nimero pensé?.

/iA‘g]iv

MATEMATI CA — BI MESTRE 01 - PAG 11
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|2 -2 - (Ox+ -~ s -

1

RETROCEDEMOS

Miro hacia el cielo para ver si encuentro la luz, que
me ilumine el camino hasta donde estés ti y
poderte decir: ¢Cudl es el nimero que al llevarlo al
cubo, sumarle 6 lo obtenido, luego dividirlo entre 7
y restarle 8 al resultado, para finalmente elevar al
cuadrado, encuentro 4 como resultado final?.

a) 4
d)7

b) 5 c)é
e)8

. Con un cierto nimero Angie hizo las siguientes

operaciones : Primero le sumo 3, al resultado lo
multiplico por 7 enseguida al resultado anterior le
extrajo la raiz cuadrada por dltimo lo dividié entre
2, obtuvo asi 7 como resultado final. Hallar la
quinta parte del nimero

a) 25 b) 4
d)5 e) 12

c) 15

. Ana le dice a Maria : "Si a la cantidad de dinhero que

tengo le agrego 5 soles, a ese resultado lo elevo al
cuadrado, luego lo dividié entre 4, para quitarle a
continuacion 9 soles y por dltimo lo dividié entre 8,
obtengo 5 soles”. Lo que Ana tenia al inicio es :

a) S/.5
d)s/8

b) S/.6
e)S/.9

c)S/7

A un ndmero positivo lo dividimos entre 5, luego al
resultado se le suma 2, al nuevo nimero se le eleva
al cuadrado, al nimero asi obtenido lo multiplicamos
por 9, para finalmente extraer raiz cuadrada y
obtener 15 como resultado final. ¢Cudl es la suma
de las cifras del nimero?.

a) 15 b) 5
d) 12 e)6

c) 10

corral se le multiplica por 3, al producto se
extrae raiz cibica y luego al resultado se le resta
3, a la diferencia se eleva al cubo, obteniendo un
nimero al cual luego de sumarle 3 y dividirlo entre
3, se obtiene 10 como resultado final. ¢Cudntos
conejos hay?.

a)72
d) 45

b) 24
e) 18

c) 36

. El profesor de Razonamiento matemdtico divide

entre 4 al nimero de alumnos de un salén, al
cociente le sumo 4 y a la suma lo multiplica por 4, a
continuacion al producto lo multiplico por 4, para
finalmente extraerle la raiz cuarta, obtuvo asi 4. Si
hay 18 alumnos, entonces el nimero de alumnos es :

a) 52
d) 40

b) 36
e) 34

c) 30

. Cuando a la edad de Michelle se divide entre 3

después de restarle 2, al resultado se le eleva al
cubo a continuacion se suma 19, luego a la suma se
le extrae la raiz cuadrada, para finalmente sumar 5
y elevar al cuadrado, se obtiene 289. ¢Cudl es la
edad de Leonel, si éste nacié cuando Michelle tenia
5 afios?.

a) 17 afios
d) 21 afios

b) 18 afios
e) 22 afios

¢) 20 aiios

. Si al nimero de hojas de mi libro de Razonamiento

Matemdtico se le divide entre , al cociente se le
suma 13, a la suma se le extrae raiz cuadrada, luego
al resultado se le eleva al cubo, seguidamente se
resta 13 y divide entre 22, para finalmente elevar
al cuadrado y dividir entre 25, se obtiene asi 9
Entonces el

como resultado final. nimero de

pdginas es:

a) 216
d) 260

b) 432
e) 264

c) 108

. Un estudiante gasté las hojas de su cuaderno en 2

dias y lo hizo del modo siguiente : Cada dia gasté la
mitad de hojas en blanco, mds 8 hojas. ¢Cudntas
pdginas tenia el cuaderno?

a) 48
d) 144

b) 24
e) 100

c) 96

MATEMATI CA — BI MESTRE 01 -
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10. Un vendedor de huevos, una cierta mafiana vendid

11,

12.

13.

los huevos que tenia de una manera muy extrafia.
Cada hora vendié la mitad de los huevos mds 2
huevos, queddndose al final de 3 horas con sélo un
huevo. ¢Cudntos huevos vendié esa mafiana?.

a) 36
d) 18

b) 72
e) 34

c) 35

JUEGOS Y APUESTAS

Leonel y Anthony juegan a las cartas, con la
condicién que aquel que pierda duplicard el dinero al
ofro. Si cada uno ha perdido una partida en el orden
en que han sido nombrados, quedaron luego de
haber perdido el dltimo, con 12 soles cada uno.
¢Cudntos soles mds tenia uno que el otro?.

a) S/.10
d)s/.9

b) 5/.4
e)S/.6

c)S/.15

Alexandra y Diana juegan a los dados de tal manera
que la perdedora duplicard el dinero a la otra. Se
sabe que pierden en el orden indicado y al final
cada una quedd con 40 soles. ¢Con cudnto empezé
Alexandra.

a) S/.20
d) s/.50

b) /.30
e) S/.60

c) 5/.40

Vanessa y Karina juegan a los naipes y convienen en
que el que pierda la partida duplicard el dinero al
vencedor. Pierden una partida cada uno en el orden

indicado y quedan con 60 y 80 soles
respectivamente. ¢Con cudnto empezé Vanesa?
a) S/.65 b) /.75 c) 5/.65

14.

15.

16.

Asi & Leo, 4 ol primere en prden
fuiste 1, busge yo. Ademin al final
qutdiamor con /.8 cada vmo. (Con
endnle tmptyamor)

: Anthony empez6 con : S/.

: Leo empezé con : S/.

d) s/.35

e) S/.85

Carlos y Andrés juegan a las cartas, con la
condicidn que el que pierda duplicard el dinero al
otro. Si cada jugador perdié una partida en el
orden mencionado, resulta que se quedaron con 50
y 45 soles respectivamente. ¢Cudnto tenian al
iniciar el juego?.

a) S/50yS/.45
b) S/.60yS/.35
c) S/55yS/.40

d)S/.15y 5/.80
e)S/.25y S/.70

Luis y Miguel juegan unas partidas de dominé con la
condicion de que el que perdiera triplicard el dinero
del otro. Habiendo perdido cada jugador una
partida en el orden mencionado quedan con 18 soles
cada uno. ¢Quién gand?.

a) Luis
d) No ganaron ni perdieron

c) Miguel
e)N.A,

b) empataron

Jessica y Kike juegan a los naipes y convienen en
que el que pierda la partida triplicard el dinero al
ofro. Ellos pierden cada uno una partida en el orden

MATEMATI CA — BlI MESTRE 01 - PAG
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17.

18.

$/30 'y S/.40

respectivamente. ¢Quién perdié?

indicado, quedando con

a) Jessica d) No ganaron ni
b) No puede saberse perdieron
c) Kike e) Faltan Datos

Dos jugadoras convienen en que cada vez que una
gane, la otra le paga tanto como para duplicar lo que
tiene. Después de dos partidas que la gané la misma
Jugadora ambas tienen la misma cantidad : 40 soles.
Lo que tenian al inicio es :

a) S/.20y S5/.60
b) $/.30y /.50
c) S/10y s/.70

d) s/.40y s/.40
e)S/.3by S/.45

Tres jugadores A, B y C juegan unas partidas de
billar y convienen en que el que pierde duplicard el
dinero de los otros dos. Se sabe que perdieron en
el orden indicado y al final cada uno quedé con 40
soles. ¢Quién gané?

a) Sélo A
dAyC

b) Sélo B
e)BycC

¢) Sélo C

19. Tres amigos Alberto, Brian y Carlos juegan a ..

) )

dados y acuerdan que aquel que pierda un juego,
debe duplicar su dinero a los otros dos. Si luego de
tres juegos, cada uno perdié un juego en el orden
mencionado y se retiran con S/. 24 cada uno.
¢Cudnto gand o perdié el primero?.

a) S/.3
d) s/.12

b) S/.4
e) S/.15

c)S/5

20.Tres jugadores A, By C estan jugando a los naipes.

El perdedor de cada juego duplicard el dinero de
los otros dos. Si pierden una partida cada uno en
orden alfabético y quedan con 40, 20 y 50 soles
respectivamente. ¢Quién gang?

a)C
d)BycC

b)B
e)AyC

Cc)A

De la granja de Tonito se pasaron

a la granja de Luchito tantas

gallinas como el doble de las que
habian-en esta granja. Al dia-
siguiente se regresaron de la

granja de Luchito a la de Todito
tantas gallinas como el triple de

las que quedaron la noche anterior.

Si ahora Toiito tiene 40 gallinas y

MATEMATI CA — BlI MESTRE 01 - PAG
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. Leonel se puso a jugar con el dinero que llevaba:
logra duplicarlo e inmediatamente gasta S/.20, con
lo que le queda juega por segunda vez y triplica su
dinero y gasta luego S/.30. Si finalmente le queda
S/.6. ¢Cudnto gasto?.
a) 5/.16

d) s/.6

. Maria pensé un nimero, lo multiplico por 4, le sumo
6, lo dividié entre 2 y le resto 4. Si el resultado es
39. ¢En qué nlimero pensé?.
a) 16 b) 20
d) 15 e) 21

b) 5/.10
e)S/.8

c)Ss/.12

c) 19

.Con un cierto nimero se hizo las siguientes
operaciones: se multiplico por 5, al resultado se
aumento 5, enseguida a la suma anterior se dividié
entre 5, para finalmente al resultado anterior
restarle 5, obteniendo 5 como resultado final. ¢Cudl
fue el ndmero?.

a)5 b) 6 Q7
d)8 e)9

. La edad de Melissa se quintuplica, al resultado se le
suma 21, para luego dividirlo entre 6, al cociente se
le extrae la raiz cuadrada, para finalmente restarle
4, obteniendo cero afios. ¢Cudl es la edad de
Melissa?.
a) 12
d) 15

b) 13
e) 16

c)14

. A un nimero se le extrae raiz cuadrada después de
agregarle 9, al resultado se le multiplica por 3y se
obtiene 9. ¢Cudl es el nimero?.
a)15 b) 16
d)6 e)8

. Cada vez que Leo se encuentra con Carla, éste le
duplica el dinero a Carla, en agradecimiento Carla le
da 1 sol. Si en un dia se han encontrado dos veces,
luego de los cuales Carla tiene 9 soles. ¢Cudntos
tenia inicialmente Carla?.

a) S/.1 b) 5/.2
d)S/.4 e)S/5b

. Dos jugadores A y B convienen en que el que pierda
la partida duplicard el dinero al otro. Si pierden una
partida cada uno en orden alfabético, después de lo
cual, ellos tienen cada uno 20 soles. ¢Cudntos soles
mds tenia uno que otro?
a)S/.4 b) s/.
d)s/.8 e) 5/.10

. De un salén A pasan al salén B, 10 alumnos al salén
A. Si al final A y B tienen 20 y 25 alumnos
respectivamente. ¢Cudntos alumnos tenia cada salén
inicialmente?.

a)10:; 30
d)15; 25

c) 18

c)S/.3

c)S/.6

b) 15 ; 30
e) 16 ; 24

c)30:10

. Angélica y Maria juegan a las cartas; con la
condicidn de que la que pierda duplicard el dinero
de la otra. Si pierden una partida cada una en el

10

11.

12.

13.

orden mencionado, resulta que tienen S/.12 'y S/.36
respectivamente?. ¢Quién gand y cudnto?

a) Angélica S/.15 b) Maria S/.10 c¢) Angélica S/.12
d) Angélica S/.18 e) Maria S/.15

. Estrella cada dia gasta la mitad de lo que tiene
mds S/.5. Si gasté todo en 2 dias. ¢Cudnto gasto
el primer dia?

a) /.30 b) 5/.15 c)S/.20

d) /.10 e)S/.18
Josselyn desea adivinar el nimero de hermanos

que tiene Catherine, para esto Josselyn le dice a
Catherine, que haga las siguientes operaciones
con el nimero de hermanos que tiene simale 1, a
la suma multiplicalo por 3, al producto réstale 5, a
la diferencia dividelo entre 7, al cociente
multiplicalo por 9 finalmente extrdele raiz
cuadrada. Si después de realizar las operaciones
Catherine ha obtenido 3, entonces Josselyn dird
que tiene:

a) 2 hermanos
d) 5 hermanos

b) 3 hermanos  ¢) 4 hermanos
e) No tiene hermanos

Tofio y Leo juegan unas partidas de billar, con la
condicién de que el que pierda duplicard el dinero
al ofro. Habiendo perdido cada jugador una
partida en el orden mencionado quedan con S/.12
cada uno. ¢Quién gano?.

a) Tofio b) empataron
d) No ganaron ni perdieron

c) Leo
e) F. Datos

Renato y Miguel juegan a los naipes con la
condicién que el que pierda triplicard el dinero al
otro. Pierden una partida cada uno en el orden
mencionado, resulta que el primero tiene S/.90 y
el segundo S/.60. ¢Cudnto tenia Renato al inicial
el juego?.
a) 5/.100

d) s/.50

b) 5/.120
e) S/.40

c) 5/.110

14. Cada vez que me encuentro con mi padrino, él me

15

entrega S/.5, luego me duplica lo que tengo ahora;
pero luego me pide S/.2 para su pasaje. Hoy dia
me he encontrado con él, 2 veces consecutivas,
terminando con S/.28. ¢Cudnto era lo que yo tenia
al principio?.

a) S/.1 b) S/.2 c)Ss/.3
d)s/5 e) S/.10
. Con el nimero de bicicletas que tengo realice las

siguientes operaciones.

Lo elevo al cubo, al resultado le resto 5, a la
diferencia lo divido entre 8, al ndmero asi
obtenido lo elevo al cuadrado, para luego restarle
29 y por (ltimo al resultado le extraigo raiz
cuadrada, obteniendo como resultado final 14.
¢Cudntas llantas hay?

a)5 b) 8
d)12 e) 16

c) 10

MATEMATI CA — BI MESTRE 01 -
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INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA|

\/Viva
ANGULOS
© CONCEPTO : m : Bisectriz
A
A\ CLASIFICACION DE LOS ANGULOS
B
Notacién : Los dngulos en geometria. Se dividen en Angulos

XAOB : Angulo AOB § AOB : Angulo AOB convexos y dngulos no convexos (céncavos).

m<AOB : Medida del dngulo AOB
- m<AOB = 0°

% Angulos Convexos Ang. No-Convexo

eo

SABIAS . O

-
Ejm:
Notacis | 0°<a’<180° | | 180°<0°<360° |
A otacion :
Ejm: Ejm:
80° * 30° * 190°
- o
0 B = m ceecsrsisatsenee = 80 * 900 * 3000
* *
Notacin Q 5 5
............... * FETRTTRTTRII Y
p 60
CLASIFICACION DE LOS ANGULOS CONVEXOS

a) Segln sus Medidas :

a.l <A udo a.2 ¥Recto

S b

..........................................................................................

% BISECTRIZ DE UN ANGULO

MATEMATI CA — BlI MESTRE 01 - PAG
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a.3 xObtuso

(XO
_b/ £
50 o < 1o

a.5 «De una Vuelta

o _
aO
(——

b) Segin sus lados y la suma de sus medidas.

a.4 <Llano

b.1 xAdyacentes

b.3 <Complementarios

— [ oeepo-o0° |

BO

b.4 «Suplementarios

PRI VADA AGUA VI VA

Ejm

"
\O
(@]
°
1
n
o
°
n

Cao° 70°

Cs0° T e =

Cro° T =

CC60° = e, =

CCCso

Coe = 180° - o°

—>I m° + n® = 180°
m° e

1.

Ejm:

Sa0° 180° - 20°

S30° T e, =

S150° D e =

S536° T e, =

SS10°

Se° = 180° - 0°

b.5 Angulos Opuestos por el Vértice

EJERCICIOS DE APLICACION

Del Grdfico, calcular “x".

a) 18°
b) 36°
c) b4° 3x°
d) 60°

e) 30°

. Calcular “x"

a) 15°
b) 20° 5x°

c) 30° X©
d) 18°
e) 36°

Calcular “x"

a) 20°
b) 40°
c) 60°
d) 80°
e) 70°

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 -
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10.

Calcular “x"

a) 10°
b) 45°
c) 60°
d) 30°
e) 15°

Calcular “x"

a) 45°
b) 90°
c) 50°
d) 15°
e) 10°

Del grdfico, adjunto; cual de las relaciones se

cumple :

(o]

x° Y
a) x°+y° = 105° d) X;Y=20°
b) x°-y°=180° e) x+y=90°
o) 22 _p0e
2

Se fiene un dngulo en el cual la suma de su
complemento y su suplemento es tres veces el valor
del dngulo, calcular el suplemento del complemento
del dngulo en mencidn.

a) 120° b) 124° c) 144°
d) 126° e) 108°
Reducir la siguiente expresién:
| 55555CCCCGy0
" CCCygo + 55540
1 1
= b) = 3
a) 3 ) > c)
d)2 e)1

Si a un dngulo le restamos su suplemento resulta
ser el triple de su complemento, calcular el
complemento del dngulo.

a) 45° b) 36° c) 54°
d) 90° e)72°

Calcular : SSSCCCy

Si : CCCSSSSCCe = 40°

a) 10° b) 20° c) 40°
d) 140° e) 70°

11.

12.

13.

14.

15.

( Agua
\/ Viva

Cuanto le falta al complemento: De un dngulo ¢
ser igual a su suplemento:

a) 180° b) 90°
d) 50° e) 10°

c) 45°

Del grdfico; Calcular : m«ROS. Si ademds : La

m<QOB = mxBOS

a) 11°
b) 14°
c) 21°
d) 23°
e) 19°

—
De la figura; OR , es bisectriz del dngulo BOC;
calcular m<AOR; Si: m<AOB + m<AOC = 160°.

a) 100° A B

b) 80° R
c) 70°

d) 60°

e) 160° 0 z

Se tienen los dngulos AOB, BOC y COD,
consecutivos, tal que : m<BOD - 3m<AOB = 60°

a) 17°
d) 10°

b) 15°
e)12°

c) 14°

Hallar la medida del dngulo formado, por las
bisectrices del par lineal AOB y BOC

a) 90° b) 80°
d) 75° e) 45°

c) 65°

TAREA DOMICILIARIA

Del grdfico, calcular "x"
a) 20°

b) 30°

c) 45°

d) 55° 3x°
e) 60°

Calcular “x"

a) 18°
b) 36°
c) 10° 3x°
d) 15°
e) 22°

2x°

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 - PAG
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Agua

\/ Viva
3. Calcular "x" 10. La suma del complemento y el suplemento
° cierto dngulo es igual a 110°, calcular la medida de
a) 30 . ,
) 60° dicho dngulo.
b
v
c) 90° e a) 40° b) 50° c) 60°
d) 120° d) 70° e) 80°
e) 150°

— ,
11. En la figura, OM es bisectriz del dngulo AOC.

4. Calcular "x Hallar la m<COD.

a) 40°
b) 70° a) 46° M»\
c) 100° b) 56° \ Lgo ¢
d) 110° ¢) 60° \
e) 150° d) 66° \
e) 18° A o D

—_— —>
5. Calcular "x"; OM y ON son bisectrices de los

dngulos AOBy COD 12. Sean los dngulos consecutivos AOB y BOC. Si :
m<AOB = 2m<«BOC = 60°. Calcular la medida del

120°
%) o dngulo formado por las bisectrices de dichos
b) 135 M dngulos.
c) 140° A
d) 150° a) 15° d) 30°
b) 20° e) 40°
OO
e) 9 A c) 25°
6. Un dngulo, cuya medida es “o". Se le resta su .
suplemento y se obtiene 42°, Hallar el valor de “a". 13. Dados los dngulos consecutivos AOB, BOC'y COD.
Calcular la medida del dngulo formado por las
a) 84° b) 64° c) 42° bisectrices de los dngulos AOB y COD.
d) 111° e) 121° Si m«BOC = 100°.
7. Los suplementos de dos dngulos son dngulos a) 100°
complementarios, ademds si al doble de uno de los o B
. b) 150
dngulos se le resta el otro, resulta el doble de o c
este (ltimo. Calcular la medida del mayor dngulo. c) 140
d) 135°
a) 272° b) 108° c) 162° e) 160° A o D
d) 62° e) 100°
S5.CCqg0 + Sy 14. Se ftienen los dngulos AOB, BOC y COD,
8. Calcular: E = <sscC consecutivos, tal que :
Coe m<AOD = 90° y mxAOC + m<BOD = 140°
Calcular : m<BOC
a)3 b)1/3 c)1/2
d2 el a) 40° d) 54°
W b) 36° e) 60°
9. Calcular "x ¢) 50°

Si: m<MON = 3(m+BOC)

At md 15. Si el suplemento del suplemento del complemento
a) 24° de un dngulo mide 20°, Calcular el suplemento del
b) 20° complemento del complemento de dicho dngulo.
o N
Z) o ad a) 50° d) 110°
) 12 ‘ b) 90° e) 10°
e) 18° D c) 80°
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| ANGULO TRIGONOMETRICO |

Es aquel dngulo que se genera por la rotacion de un rayo alrededor de un punto fijo llamado vértice u origen desde

una posicidn inicial hasta otra posicion final, debiendo considerar que esta rotacién se efectia en un mismo plano.

Por lo tanto debemos considerar dos tipos de rotacién:

Sentido Antihorario Sentido Horario
Lado Final Vértice © .
Lado Inicial
B
o
Lado Inicial
> Lado Final
o]
Vértice

NOTA:

%  Siel dngulo tiene rotacién antihoraria la medida del dngulo sera positivo.

a es positivo

%  Siel dngulo tiene rotacidn horaria la medida del dngulo serd negativo.

OBSERVACIONES

1. Angulo de una vuelta

Es aquel dngulo generado, cuando la posicién inicial y final coinciden por primera vez, luego de cierta rotacién lo
denotaremos como: 1v.

@
—
<

v

y N

v

@
Nlw
v

v
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2. Los dngulos trigonométricas son ilimitados a diferencia de la geometria.

A 4

@
N
v

l Medida del dngulo trigonométrico € < -w; +o > '

3. Para sumar o restar dngulos trigonométricos que no se pueden realizar a simple vista debemos procurar
tenerlos en un solo sentido de preferencia antihorario para ello se recomienda el cambio de sentido.

Cambio de Sentido
—_—
Cambio de Signo a

€5C TUE UNA
SONRISA DE 30p0%..7

| EJERCICIOS DE APLICACION l

1. Sefiale la relacién correcta entre ay B. 2. Del gréfico determine x.
a)a +p=90° » a) 10°
b) a - B = 90° b) 15°
10° - x
c)a+p=-90° B c) 25°
d =0 d) 30°
Ja+p o ) x + 50°
e)B-a=90° > e) 35° >

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 - PAG
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8. Hallar la relacién entre a, By 6

3. Calcular "x"

aAp-a-6=90° 1
@) -50 b) B+ o - 0= 90°
000 ¢)B-o+0=90° %
c) -200 . .
d) -180 (x + 40)° (20 - x)° dp-o- 2 =90°
e) -90 < > e)%—a—2=90° o R

2

4. Hallar "x"

9. Sefiale la relacidén correcta respecto a los

v

a) 900_2 dngulos ftrigonométricos mostrados.
6 _ o
b) 90°+— a)o-0=-90
2 b) a + 6 = 90°
0
c) 180°—E c)o+0=-90° o a
d) o -06=90°
e)a+0=180°

0 <
d) 180°+—
2

0
e) 270°—E 10. Sefiale lo correcto

5. Del grdfico hallar "x" a)P-a+0=90°
b)B-a+6=270° o
a) 15° c)p-a-06=270°
b) 35° d)a-p+6=270° o\ P
¢) 55° e)p+a+6=270°

d) 30° 30°- x x +10°
e) 60°

A
v

11. De acuerdo al gréfico sefiale lo correcto:

won

6. Del grafico hallar "x

a) o+ B = 180° o
2 10° b) B - a = 180°
b) 30° ) o - B = 180°
c) 40° 50° - 2x d) o+ p =-180° :
d) 50° e) o+ B = 90°
060° 10° + x 20%+x .

12. Calcular el valor "x" del siguiente grdfico:

a)2n+0
b) 6 9

—_
7. Del grdfico hallar "x"; si OC es bisectriz.

a) 2

b) 4 c)-2n-0 >
c)6 d)rn+6 y(/

d) 12 e)rn-0

e) 18
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13. A que es igual o + B + 0 a partir del grdfico

adjunto:

a) -450° p

—

14. De la figura expresar x en términos de a.y B.

¥

15. De acuerdo al grdfico indicar una relacién

b) -360°
c) -720°
d) 360°

e) 0°

a) o - B - 360°
b) a +p - 360°
c) -a + B+ 360°
d) -a - B + 360°

e)a-p-720°

entre ay .

a) o - = 180°

b) 20 + B = 270° a

¢) 20 - B = 90° P
d) o +2p = 90°

e)a-2B=90°

l TAREA DOMICILIARIA N° 1 .

1. Hallar "x™

a) -10°
b) -20°
c) -30°
d) -40°
e) -50°

7x - 35° 25° + x

Del grdfico sefiale lo correcto:

a)a+p=90°

b) o + B = 180°
c)a-p=90°
d)a-p=180° 5 o

e)a+p=-90° T

Del siguiente grdfico hallar “x"

a) 31°
b) 51°
c) 62°
deoe O (x+3)°
e) 61° ) g

Hallar el valor de "x"

a) 10°
b) 20°
c) 30°
d) 40°
e) 50°

2x - 10°

[
»

50° - 4x

<

Del grdfico hallar la relacién entre oy p.

a)a+p=-120°

e)a+p=60° "~

Calcular el valor de x:

a) 25° Bx

b) 24° 3x >
c) 22° -7x

d) 21°

e) 20°

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 -

b) a - B = 120°
c)PB-a=120° 60°
d) o+ p = 120° B o
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10.

11.

Hallar “x"

a) 10°
b) 30°
c) -30°
d) 15°
e)-10°0 ¢

30°-6x 3x+30°

Hallar “x"

a) 90° -
b) 90° -
c) 180° +B-0
d) 180° + B + 0

e) 180° -

Del grdfico determine “x"

a) 10°

b) 15°

c) 25° X /el 40°

d) 35°

e) 45° = >

Del grdfico hallar "x"

a) 18°
b) 22°
c) 26°
d) 30°
e) 34°

A
v

Del grdfico hallar "x"

a)a+f
b)a-B
cAB-a

X o
d)-a-p B/ >
e) o—B
2

12.

13.

14,

15.

A

210°
300°

Del grdfico mostrado hallar x en funcién de a.y B.

De acuerdo al grdfico sefiale lo correcto

a)90°-a-b+c
b)90°+a+b-c
c)90°-a+b-c
d)90°+a-b+c
e)90°-a-b-c¢

Hallar "x"

a) 155°
b) 150°
¢) 160°
d) 170°
e) 175°

a) B - a - 90°
b) a - B - 180°
c)180°-p+a
d)p - o - 180°
e)p+a -180°

respecto a los dngulos frigonométricos

mostrados.

a) o - B = 360°
b)a + B = 360°
¢) 2a.+ B = 630°
d) 2. - B = 630°
e) 20 - B = 540°

/%

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 - PAG

24



| NSTI TUCI ON EDUCATI VA PRI VADA AGUA VI VA

e

METODO DEL ROMBO

En un laboratorio de *
biologia se cuentan en
total 10 animalitos entre
arafias y 'mosquitos; los
cuales hacen un total . de
66 patas. ¢Cuéntos hay de
cada tipo?

uEe . L % A “W:
orgue ba [elicidad Lane come
precie ba osadia.
———————————Lope de Vega _

OBJETIVOS

Relacionar y ordenar adecuadamente los datos en un esquema (Rombo)

Identificar y aplicar correctamente el método a la resolucién de los -problemas.

g @ ;Cémo se aplica? Ahora ||nténta|0 tu SOIO'

En una jaula donde hay gallinas y conejos, pueden
@ Cuéndo se aplica? contarse 20 cabezas y 64 patas. ¢Cudntas gallinas y

jol Q
N /

Q,
/

/| R
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LN e

Sigjeuig=is

En el verano concurrian al colegio algunos con sus

bicicletas y otros con sus triciclos. EIl Wachtman

para saber que no le faltaba ninguno, contaba

siempre 120 ruedas y 50 timones.

Son ciertas :

I.  Hay 30 triciclos.

IT. Hay 20 bicicletas.

ITI. Sicontamos los pedales de todas las
bicicletas obtenemos 60.

a) Sélo I
d)IyII

b) Sélo IT
e) Todas.

¢) Sélo IIT

En un taller fueron reparados durante un mes 120
vehiculos entre automéviles y motos. El nimero de
ruedas de los vehiculos reparados fue de 336
exactamente. ¢Cudntas motos se repararon?

a) 68 b) 75 c) 81
d) 64 e)72

En una granja donde hay vacas y gallinas, se
contaron 90 cabezas y 252 patas. ¢Cudntas
gallinas hay en la granja?

a) 36 b) 40 c) 32
d) 54 e) 52

En una coleccién de mosquitos y escarabajos se
cuentan 20 cabezas y 128 patas. Entonces :

a) Hay 4 mosquitos

b) Hay 16 escarabajos

c) Hay 8 mosquitos mds que escarabajos
d) No hay 16 mosquitos

e) No hay 8 escarabajos

Si pagué una deuda de 1450 délares con 38
billetes de 50 y 20 délares. ¢Cudntos billetes de
50 délares he usado?.

a) 15 b) 27 c) 23
d) 19 e) 25

Vanesa tiene 3900 soles en billetes de 50 y 100
soles. ¢Cudl serd la cantidad de billetes de mayor
denominacién si hay un total de 45 billetes?.

a) 28 b) 32 c) 25
d) 33 e) 36

10.

11.

12.

(f/Agua
A una fiesta asistieron un total de 350 persc va
entre nifios y nifias. Se recaudé S/.1550 debic = ™
que cada hifio pagé S/.5 y una nifia S/.4. (Cudl es

la diferencia entre el nimero e nifias y el ndmero

de nifios?.

a) 100 b) 150 )75
d) 60 e) 50

En un circo las entradas de adultos costaban
5/.30 y la de nifios S/.10. Cierto dia acudieron un
total de 752 espectadores y se recaudaron
5/.18240. Dar como respuesta la suma de las
cifras del nimero de adultos que asistieron ese
dia

a) 12 b) 14 )9
d) 11 e) 10

Cada vez que voy al cine gasto S/.15 y cada vez
que voy al featro gasto S/.25. Si he salido 20
veces (al cine o al teatro) y gasté S/.360.
¢Cudntas veces he ido al teatro?.

a) 14 b) 9 c)15
d)é e)8

Se desea envasar 100 litros de vino en botellas
de 2 y 5 litros. Si el total de botellas es 26.
¢Cudntos son de 5 litros.?.

a) 10 b) 12 c) 16

d) 15 e) 14

ity Ly sty

En un saldn hay 50 carpetas, unas bipersonales y
ofras para 4 alumnos. Si en total hay 130 alumnos
ocupando estas 50 carpetas. ¢Cudntas carpetas
soh bipersonales?.

a) 15 b) 20 c) 25
d) 18 e) 35

Un comandante de un destacamento de 100
soldados ordena a todos a hacer “planchas” . En
un determinado momento, el comandante pudo
observar sobre el piso 280 extremidades. ¢Cudl
es el nimero de soldados haciendo planchas?.

a) 60 b) 40 c)70
d) 35 e) 30
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==

13.

14.

15.

16.

17.

Una vendedora lleva al mercado 80 frutas entre
pldtanos y manzanas cuyo importe total es de
5/.536. El precio de cada uno de ellos es de 9y 5
soles respectivamente. Entonces el nimero de
pldtanos es :

a) 46
d) 64

b) 43
e) 36

c) 34

Jessica compra en el mercado 2000 frutas, entre
peras y nharanjas. Cada pera costé 0,30 ctms. Y
cada naranja costo 0,80 ctms. Si gasté en total
12 soles. ¢Cudntas naranjas compré?.

a) 800
d) 1500

b) 1200
e) 600

¢) 900

Catherine rinde un examen de 60 preguntas. Si
por cada respuesta acertada obtiene 4 puntos y
por cada equivocacién pierde un punto. ¢Cudntas
preguntas contesto bien, si obtuvo un puntaje de
100 puntos y contesté todas las preguntas
planteadas?.

a) 36
d) 32

b) 28
e) 35

c) 27

La semana que trabajo el dia lunes, puedo ahorrar
5/.30, pero la semana que no lo hago tengo que
retirar del banco S/.20. Si después de 15
semanas he podido ahorrar sélo S/.250. ¢(Cudntos
lunes trabajé?.

a) 4 b) 10 c)8
d) 11 e)9

Martin trabaja en una compafiia en la cudl por dia
de trabajo le pagan 5/.30 y por cada dia que falta
a sus labores le descuentan S/.10 de su sueldo.
¢Cudntos dias habia trabajado, si al final de 40
dias adeuda a la empresa la suma de S/.200?.

a) 12
d) 18

b) 13 c)5
e) 10

18.

19.

20.

'rr}Agua
‘/Viva

Leonel juega a los naipes, de tal modo que , ™

cada partida ganada recibird S/.5 y por cada

partida que pierda pagard S/.3. Si luego de 30

partidas adeuda S/.42. <(Cudntas partidas
perdié?.

a) 18 b) 6 c) 24

d) 15 e) 21

En un zooldgico, entre todas las jirafas vy
avestruces se podian contar 30 ojos y 44 patas.
Son ciertas:

I. Hay 8 jirafas
IT. Hay 7 avestruces
III. El ndmero de alas es 16

a) Sélo I
d) ITy IIT

b) Sélo IT
e) Todas .

¢) Sélo IIT

Cierto dia Leo se encontraba en el patio de la
Academia y pudo contar 49 ruedas y 40 pedales
ente triciclos y bicicletas.

Son ciertas:

I.  Hay 20 vehiculos.
IT. Hay 8 triciclos
ITII. Hay 11 bicicletas

a) SéloI
b) Sélo IT
c) SéloIIT
d) IyIIT
e) Todas

Qué
Facil
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}Agua
N Viva
Toiite 1iré “x” veces win dade.
baber dtenido 1120, perosdle
obtuve €2 putor 4 1éle vaco furtaje
W. ’ . ’ .
S G veees Mﬂ i mésime W
antonces. (Cudntan vecrs bigo ol
minime W" ' -
a)5 b) 10 c)15
d) 12 e)8
4. En un parque hay nifios pasedndose ya sea en
triciclo o en bicicleta. Si en total se cuentan 20
En una granja hay 30 animales entre chanchitos y :)Iir::z:?::az 505 Dr'uedas. ¢Cudntos triciclos mds que
patitos. Si se cuentan 84 patas, entonces son S
ciertas:
I.  Hay 12 patitos 3)) 112 :gz c)10
IT. Hay 18 chanchitos
IIL. Hay 24 orejas 5. El profesor de Razonamiento Matemdtico le
. . . propone a Ana 30 problemas, para que lo resuelva
3) ?doé b)‘?'f)lg I ¢) Sdlo ITI todos, por cada problema bien resuelto le da S/.5
)Ty e) Todas y por cada mala le quita S/.1.
En un taller encontramos 50 vehiculos entre autos Eggﬁ:gog /pg',ﬂgs lemas buenos hizo, si resulta que
y motocicletas, contando 130 llantas. ¢Cudntas T
motocicletas encontramos?. a) 20 b) 15 )10
a) 15 b) 25 c) 35 d 12 e)18
d) 30 e) 45 6. Un cazador regresa de caceria y, al ser
. . tado por su esposa, le dice : "Me fue muy
Leo tiene 800 soles en billetes de 10 y 50 soles. pregun :
<1Cuc’1|| serd la cantidad 'de billetes yde mayor bien", enfre los patos y conejos que he cazado hay
denominacién si hay un total de 20 billetes?. 2.0 c'abezas 4 64 pa‘rgs i . .
¢Cudl es la diferencia entre el nimero de conejos
y patos?.
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INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA

10.

11,

12.

13.

14.

)8 b) 12 c)4
d)6 e) 10

Un barril contiene 55 litros de vino, si éste debe
ser envasado en 20 botellas, unas de 2 litros y
otras de 3 litros. ¢Cudntas botellas de 3 litros se
va a necesitar?.

a)5 b) 8 c)4
d) 10 e) 15

A un cine concurren 200 personas a las
localidades de platea y galeria. Si cada boleto de
platea vale 20 soles y de galeria 12 soles y se
recauda 3040 soles. ¢Cudntos boletos de platea
se vendieron?.

a) 120 b) 80 c) 150
d) 60 e) 70

En un examen de admisidn, el nimero de
preguntas es 140; la calificacién es 4 puntos por
pregunta correcta y menos 1 punto por cada
pregunta errada. Si Karen ha obtenido 335,
puntos al contestar todo el examen. ¢En cudntas
preguntas se equivoco?.

a) 15 b) 45 c) 135
d) 95 e) 125

Se compran 17 kilos de fruta entre manzanas y
peras de 2 y 3 soles el kg. Respectivamente,
gastando en total 46 soles. ¢Cudntos kilogramos
de manzanas se compré?.

a)b5 b) 6 Q)7
d)8 e)9

Luis y Miguel ahorran en total S/.7000. Luis
ahorra S/500 mensuales y Miguel S/.600
mensuales. El ndmero de meses que ha ahorrado
cada uno suman 13. ¢Cudntos meses ha ahorrado
Miguel?.

a)5 b) 6 )7
d)8 e)9

Un camién lleva 900 maletines de dos tipos con un
peso fotal de 2300 kg. Si los del primer tipo
pesan 2 kg cada uno, y los del segundo tipo 3kg
cada uno. Determinar cudntos maletines hay de
cada clase.

a) 350 , 550 b) 400 , 500 c) 360, 540
d) 380,520 e) 450, 450

En un campeonato de tiro, un aspirante gana dos
puntos por cada disparo acertado y pierde medio
punto por cada desacierto. Si al hacer 120
disparos obtuvo 130 puntos, el nimero de tiros
acertados fue:

a) 76 b) 78 c)72
d) 74 e) 70

Los pasajes en microbds valen $/.0,25 y S/.0,13
para adultos y universitarios, respectivamente.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

(;/Agua
i
Luego de una vuelta en que viajaron 255 perso ) Viva

se recaudé S/.52,35. ¢Cudntos universita o

viajaron?.

a) 95 b) 80 c) 90
d) 100 e) 98

Una persona concurre al hipédromo a apostar en
las carreras de caballos. En cada carrera que
acierta gana S/.30 y si no acierta pierde S/.10.
Después de 50 carreras, su capital ha aumentado
en 5/.780. ¢Cudntas carreras acerté?.

a) 18 b) 20 c) 35
d) 16 e) 10

En un zooldgico hay 100 animales entre aves y
felinos. Si se cuenta el nimero total de patas
tenemos que es 270. ¢Cudl es la diferencia entre
el nimero de aves y felinos?.

a) 65 b) 20 c) 30
d) 45 e) 35

En un taller mecdnico hay 100 vehiculos entre
autos y motos. Si cada auto lleva una llanta de
repuesto, y en total se cuentan 320 neumdticos,
enfonces son verdaderas:

I.  Hay 40 autos.

II. Hay 60 motos

III. Si cada auto pagard S/.3 y cada moto S/.2

se recaudaria S/.240

a) Sélo I b) Sélo IT ¢) Sélo III
d)ITyIII e) Todas.

Una empresa contrata a un administrador por 18
semanas, con la condicidén de que la empresa le
abonara 120 soles por cada dia que asista y por
cada inasistencia le descontard 30 soles de su
sueldo. Si trabaja de lunes a viernes y al final no
recibe nada.

¢Cudntos dias ftrabajé?

a) 16 b) 8 )72
d) 12 e) 18

Si frabaja los domingos inclusive, un profesor
economiza 40 soles semanales, en cambio la
semana que ho frabaja el dia domingo, tiene que
retirar 20 soles de sus ahorros. Si durante 10
semanas logra economizar 220 soles.

¢Cudntos domingos dejé de tfrabajar en estas
semanas?.

a)3 b)5 c)l
d)7 e)9

Un heladero gana un promedio diario de S/.50 y
gasta por dia 5/.32,5 pero el dia que no trabaja
gasta S/.8 mds.

¢Cudntos dias no trabajé, después de 60 dias
esta adeudado con S/.1102.

a) 20 b) 16 c) 25
d) 40 e)5
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SERIE DE RAZONES EQUIVALENTES

CONCEPTO
Se denomina asi al conjunto de mds de dos
razones geométricas que tienen el mismo valor.

Ejemplo:
T_valor' de razén
35 10 40 25
2 7728 s
T_ valor de razén
En general:
9 _% _ 9B _ _%4_\
% G T
Donde:

= ai, a, as, ..., an — antecedentes

= (1, C2,C3, .., Ch —> consecuentes

= k — constante de proporcionalidad o
valor de la razén

PROPIEDADES

1 Qg +0p +a3 +...+ 0y _
L gt tCz . tC,

G .0y .03 .....0y
2. = k"
€ .C.C3.....Cq

Una serie de razones equivalentes continuas,
se expresa de la siguiente manera.

a b ¢ d_ - K
[ mimimte |

Ejercicios de

Aplicacion

En una serie de razones equivalentes los
consecuentes son: 3, 5y 9y la suma de los
antecedentes es 102. Hallar la razén
geométrica.

a)b b) 8 c)6
d)9 e) 10

En wuna serie de razones geométricas
equivalentes los consecuentes son: 18, 15, 9 y
24 si la suma de los antecedentes es 110.
Hallar el mayor antecedente.

a) 32 b) 36 c) 45
d) 40 e) 52
Si se tiene: ﬂ:E:i:i

4 8 10 15

y a.b= c.d=1638
Hallar: a+b+c+d

a)91 b) 108 c) 125
d) 144 e) N.A.

.9 b

Dadal | P =—

ada la serie ~ =38 -20
y ademds b-d=9

Hallar: "a+b+c+d"

a) 36 b) 78 c) 46

d) 82 e) 88

Si: 4 7810 y ademds b .c =504
a b c

Hallar: "a+ b+ c+d"

a) 66 b) 75 c) 87
d) 92 e) 108

Si se cumple: %: % = % Hallar “a+b"
a) 20 b) 21 c) 22
d) 24 e) 36
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10.

11.

12.

En una serie de 3 razones geométricas
equivalentes los consecuentes son 30, 35y 15 si
el producto de los antecedentes es 1008.

Hallar la constante de proporcionalidad.

a) 2/5
d) 1/4

b) 3/5
e) 3/4

c)2/3

El nimero de asistentes en los 3 dias que duré
la presentacion del grupo “La Ley" el mes
pasado son proporcionales a los nimeros: 4,5
y 8. Si las entradas tuvieran un precio tnico de
$ 25. (Cudntas personas asistieron el dltimo
dia, si la recaudacién por las ftres
presentaciones ascendié a $ 83 000?

a) 800 b) 1280 c) 1440
d) 2080 e) 2120
a b ¢ "
Sii ==2==
3 5 7
Ademds: (a+b+cp = 375
(a+b-c¢)
Calcular: Ba-b-c
a) 10 b) 12 c)15
d) 20 e) 25
a b ¢ a b ¢
Sit —==—=— —4+====9
" e e d Y rcTd
b2 3 o
Calcular: E= —+—+
¢ & bt
a) 90 b) 127 ¢) 100
d) 107 e) 117
sip _% _%B_ _9%
1 2 3 1
Ademds: as+ a7 +as = 63
Calcular: a1+ az x a3 + a4 X as + ae
a) 3152 b) 3297 c) 2458
d) 2937 e) 4528

w_n

En una serie de “n" razones aritméticas
continua y equivalentes de razén “r". Calcular la
semi-diferencia entre el primer antecedente y
el dltimo consecuente.

1 1
b) — l
a) hr )an‘ c)3nr‘
d) = e) &
n r

13.

14.

15.

"%/Agua
\/Viva

. A B C D
S leg —=—==== =k
i se cumple — =TT
Y ABCD = 1296

abcd
Hallar:

A30 30, 30 30
M= 230 L 530 ; 30, 430
a)6 b) 36 c) 63
d)620 6)610

2 2 2 2

isetiene: P _rf_ %
Sisetene 5 =27"28 147
y. (p+s)-(q+r)=36
Hallar: (p+q+r+s)
a) 152 b) 175 c) 216
d) 288 e) 300
Si se cumple:
A B C D
AN ¢
a b ¢ d O
A+B+C+D=45 ..(2)
a+b+c+d=125 .. (3)
Hallar:
E-= %( AG+M+JC_C+JD_d)
a) 50 b) 60 c) 40
d) 80 e) 100

Tarea Domiciliaria

En una serie de 3 razones geométricas iguales
los consecuentes son 6, 8 y 18. Si el producto
de los antecedentes es 2916. Hallar el menor
antecedente.

)9 b) 12 ¢) 10
d) 18 e)6

Los pesos de 3 recipientes son proporcionales a
los nimeros 8, 12 y 15 si el peso total contenido
en los tres asciende a 2100 kg. ¢Cudnto pesa el
menor de los tres?

a) 540 kg
d) 720

b) 480
e) 840

¢) 530
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En una serie de cuatro razones geométricas
iguales los consecuentes son 4, 5, 7 y 10 si el
producto del mayor y menor antecedente es

640. Hallar la suma de los cuatro
antecedentes.

a) 104 b) 120 c) 110

d) 152 e) 144

Las edades actuales de 3 hermanos son

proporcionales a los nimeros 3, 4 y 7 si el
menor nacié cuando el mayor tenia 12 afios.
Hallar la suma de las edades de los hermanos
dentro de 10 afios.

a) 42 b) 52 c) 62
d) 72 e) 92
Dada la serie: % = % = % =k
020 4 20 , 20
Hallar: —b2° ~F0 70
a) k b) k'° c) k%
d) k* e) k>
Sabiendo que: A_BC
5 4 9
y AZ+2B%+(C%=2208
Hallar: A+B+C
a) 36 b) 48 c) 60
d)72 e) 144
Si se tiene: é = E = E
m n p
y A2+B2+(C%= 324
5 (Am +Bn+Cp)
Hallar: E =z = ~———=
2 ,m2+n2 +p2
a) 36 b) 18 c) 45
d) 60 e) 75
a b ¢
S.'. _———— — T k
I b ¢ d
a 1
Ademds: — = —
emds 1" 718
2
Calcular: b—
c
a) 36 b) 1/36 c)1/16
d) 1/64 e)1/6

10.

11.

12.

13.

14.

15.

INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA

\/Viva
s &_b_c _d
51 6 71 8
Ademds: a+b=9!
Halle: (d - ¢)
a)7 x 9! b) 6 x 9! c)42 x 9!
d) 21 x 9! e) 9!
En una proporcidn geométrica continua la suma
de los extremos es 34 y la diferencia de los
mismos es 16. Calcular la suma de los cuatro
términos de la proporcion.
a) 64 b) 66 c) 62
d) 68 e) 70
La media proporcional de 2 nimeros es 15. Si la
proporcion continua que se forma tiene por
razén 3/5. Hallar la media diferencial de los
extremos.
a) 16 b) 17 c) 18
d) 19 e) 20
La media proporcional de "a" y "b" es a la media
diferencial de los mismos como 3 es a 5. Hallar
la razén geométrica entre a y b si es la mayor
posible.
a) 1/9 b) 9 c)3
d)1/3 e)12
En una granja hay "p" aves entre patos y pollos.
Si el nimero de patos es a "p" como 5 esa 12y
la diferencia entre el nimero de pollos y el
nimero de patos es 18. ¢Cudl es la relacién
entre el nimero de patos y pollos al quitar 27
pollos?
a) 4/3 b) 2/5 c)7/6
d) 8/3 e)5/4
Si: 2 = 1_5 = 2 = 2_1
a b ¢ d
Y ademds: c-a+b-d=6. Hallar: “a.c"
a) 22 b) 27 c) 33
d) 36 e) 42
a c e
Sii —=—==—= = k
"5 dF
2,2 .2
Hallar u
ab+cd+ef
a)l b) k c) 1/k
d) k? e) k/2
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INSTITUCIGN EDUCATIVA PRIVADA

;Agua
éViva
RADICACION 3.
‘ m I N IV
n on =V =Yx™ L. nx0
JE:bl. n: esel indice;neNAn>2
P
’ a: es el radicando
Ejm.:
< b: es la raiz enésima 5
@ o (27?3 =272 =(-32 =9
Ejm.: . 25732
4/3 _
. 3‘/125 =5, elindicees e 6477=
el radicando
la raiz clbica TEOREMAS
I) RAIZ DE UNA  MULTIPLICACION
DEFINICIONES INDICADA
|'l/§=y©y”=x|;neN A n>2 Ejm.:
3 3
(x € R, ademds, cuando n es par, x > 0) . 3J2 3=V2.V3
. 35 35-
Ejm.:
, . Y8 . Vm2-
e Y25=5o5%2=25
. YBoo o II) RAIZ DE UNA DIVISION
n
. %: 2 & "JZ = £ . y=0
y W
Ejm.:
2. J
1 * am . 3@ _3|81 _ 37 -3
on=Yx . nzo A
. Jio_
Ejm.: J2x
. 4172 _ 2\/Z= 2 . % _
27173 V6
811/4:
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IIT) RAIZ DE RAIZ

. | 3¥T0zs -

CASOS ESPECIALES

. m"xr . "’ys Pt mﬂAP,xr.n.p.ys.p St

Ejm.:

. S=vavybJc
m x4 n xb P/xc =_m‘"'P"x(an+b)p+c

0
[ gy

Ejm.

3’ 3{ 3
. x? Yx? \/x_z =
. x¥xdx =

Ejm.

3 5 67
o sz— x* £ Vx7 =
o Pxeyxedx =

| EJERCICIOS DE APLICACION l

1. Reducir: N=3;/a_2.4\/a_3. \/0_5

12 12
a) o7 b) qle/12 o) o3 /011
d) 1 e) &7
2. Reducir:

m=Y W7 22 273 2 (2T VT ‘/i/_ il
7

a)0 b) 1 c)2
d) 4 e) N.A.
a
3. Reducir: R= “"i
1+27¢
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b

D °
[ ] [ ]
-b -b
V720 21 Y72
4. Calcular: S=
a-b 7C\+b
)l b) 10 )35
d)7 e)2

1

1 373
5. Calcular: T=|64 3 +(-32) 5

a)0 b)1 c)2
d) 3 e) 4

6. Calcular: T = 3|/2-2 4J23 Yo7 2%
a) ¥z b) VB c) 37
423z e)1
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“Rgua
5 4: factores 3 13. Reducir: W=vx . 61/;12‘/; 2% ............. ¢
-3
7 Efectuan Ax LV Y
JJ;J; .......... Jx a) 1/x b) 0 c) 2/x
44 fact
actores d) X 6) &
a) x® b) x c) x°
b b
) x4 &) x~7 14. simplificar: P="¥xaP “yxb-c  Yxe-a
n a)l b) x c) 2x
8. Calcular: =" Py d) 3x e)0
07 b) 3 021 15. Indique el exponente final de "x" al reducir:
Q)17 &)1/3 et e fons_fooneo
2 2
g 2[ 10" 6" 20
9. Simplificar: T= A [——w—— 20 20 n<’ -20
2 2 an b) n“" - 20 c) ———
“25n 15" 20
d)n? +1 e)1
a)0,2 b) 0,4 c)0,6
d)0,8 e)l4
KT | TAREA DOMICILIARIA N° 2 .
10. Reducir: R=5,/__
e
6 4 3
a)1 b) 2 )3 1. Reducir: R =—JZE; 4 'ZOJZ
. 4 Y& . V4
d) V6 e)6
a)2 b) 1/2 c)4
11. Sita®=za+1 d)1/4 e)1
Calcular el valor de: E = o™ (a+1)e+D
' 2. Reducir:
15/
a a-1 _5[3 '/5_ 60 60
a)a b)a 0)a M—JJJ3+5%—6 V5 . V5
d) a®*! e)a®
11 1 a) 4 b) 2 c)0
12. Sabiendo que: PR d)1 e)3
i G+|Zy; b G+t:/; a
Reducir: N = 15 1+3P
Ux Ix 3. Reducir: N=2 —
1+37
a) X b) 2x c) x/2 a)1 b) 2 )3
d) -x e) x/4 d) 4 e)5
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& 2

xX=y xX=y
Calcular: P = 22 (lxlz +{h

Vi<
a)7 b) 10 c) 13
d) 22 e) 21

3 -1 -1 -2
Calcular: Q = |/642 -8% 1162

a) 4 b) 6 c)1
d)2 e)8
3 4 5 3
caedar: 5= 33 By 3 4 3)
a) 1/x b) 1/x? ¢) x
d) x2 e) Jx
Efectuar:
48 radicales

e X WX KK

10 JJ; IR AR R Jx %

96 radicales
a) x b) x? o) x3
d) x* e) N
220 +320
Calcular: E = ZO‘/—
3—20 +2—20
a) 6 b) 1/6 o)1
d) 4 e)b
2 2
Caleular: T = n? 52+ +45(25)"
502n2+1

a)0,9 b) 0,1 c) 10
d) 0,01 e) 100

10.

11.

12.

13.

14.

15.

4
5 J5[_ 4
B
Calcular el valor de: R = 7 > >
J5) 4‘/3
a)l b) 5 c)1/5
d) /5 e) 5B
5
Sabiendo que: a® = 2
1
3 2 a —
Calcule: N = J(a0 +af7a )a
a)l b) 2 c)3

d) 4 e)5

Reducir: M= (9 (Lﬁjk—lz . (Iﬁ/ﬁjk+4)_%

Q)1 b)03 o1

d) 0,037 e) 0,012

Dar el equivalente de:

E=y % Yo 8 k..

a) x b) Jx c) 3‘/;
d) % e) Vx
n+1

Hallar: H=n 2—

22a Jan
a) 2" b) n? 02
dy1/2 e)1
Efectuar:

n
Mo A" nnn+n" " (l)nnm
n

a)n b) n" ¢) Vn
d) n® e) n?
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METODOS DE LAS
DIFERENCIAS (Rectangulo)

Si comprard 5 libros de

Asi es, pero si comprards 3
Razonamiento Matemdtico

libros mds te faltaria 4

me sobraria 20 soles. soles de modo que cada

libro cuesta ...............

. "ﬂmmuaMMW.
’ Hay que buscarlo, con affn o limentarle

.

o

: . ' ) Abigail Adams
OBJETIVOS

Identificar, relacionar y ordenar los datos faltante y sobrante en un esquema.

Reconocer y aplicar eficazmente el método a los problemas tipo de este capitulo.

@ @ ;Cuando se

aplica® jAhora hazlo tu solo!

Leo razona asi: "Si comprard 7 chocolates me faltaria
1 sol, pero si comprara sélo 5 chocolates me sobraria
3 soles". ¢Cudnto cuesta cada chocolate?.

@ ;Cémo se
avrlica?
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Si Leonel compra 5 helados le sobra 3 soles; pero si
quiere comprar 8 helados le faltan 9 soles. ¢Cudnto
cuesta cada helado?.

a) S/.1
d)s/.4

b) S/.2
e)S/5

c)S/.3

Si doy 5 caramelos a cada uno de mis hermanos
sobran 6 caramelos; pero si doy 2 mds a cada uno,
faltan 8 caramelos. ¢Cudntos hermanos somos?.

a)5
d) 8

b) 6
e)9

)7

Diana al comprar 10 pldtanos, le sobran S/.15; pero
al adquirir 14 pldtanos, le faltarian S/.9. ¢Cudnto
cuesta cada pldtano?.

a) S/.2
d)s/5

b) S/.3
e)S/.6

c)S/4

Gian Marco pensé comprar 8 camisas y entonces le
sobra 360 soles, pero si comprara 12 camisas le
faltarian 80 soles. ¢Cudnto cuesta cada camisa?.

a) S/.50
d) 5/.80

b) 5/.60
e) S/.90

c)S/.70

Un estudiante dice :"Para comprar una docena de
lapiceros me faltan S/.15, pero si compro 8
lapiceros me sobran S/.3. (Cudnto cuesta cada
lapicero y cudnto es lo que tiene?.

a)S/4yS/.39 d)S/45y5S/.3
b)S/.45y S/.39 e)N.A.
c)S/4yS/.36

Jessica quiere repartir cierto nimero de caramelos
a sus hermanos. Si les da 5 caramelos a cada uno le
sobraria 15; pero si les da 12 caramelos a cada uno
le faltarian 20 caramelos. ¢Cudntos caramelos
tiene?.

a) 20
d) 35

b) 30
e) 40

c) 25

Un empresario decia : "Si le pago S/.15 a cada uno
de mis empleados, me faltarian S/.50; pero si sélo
les pago S/.10, me sobrarian S/.30. ¢Cudntos
empleados tengo?.

10.

11.

12.

13.

a) 15
d) 18

b) 16
e) 19

c) 17

) )
TRUSILLO

Un tio reparte propina entre sus sobrinos. Si les
da 3 soles a cada uno, le sobrarian 8 soles, y si les
da 7 soles a cada uno, le faltarian 12 soles.
¢Cudntos sobrinos tiene?.

a)3
d) 6

b) 4
e)7

c)b

Se realizé una colecta para obsequiarle un
pantaldn a la tutora el dia de su cumpleafios. Si
cada alumno colabora con 5 soles sobrarian 50
soles, pero si cada uno de ellos diera 3 soles,
faltarian 30 soles. ¢Cudnto costo el pantalén?.

a) S/.120
d) s/.110

b) 5/.90
e) S/.140

c) S/.150

En el problema anterior, ¢Cudntos alumnos hay en
el saldn?.

a) 5/.30 b) S/.35 c) S/.40
d) S/.45 e) S/.50
Ly Ly L,

Un carpintero pensé comprar 12 martillos pero
observé que le sobrarian 80 soles y si compra 15
martillos, fambién le sobrarian 50 soles. ¢Cudnto
cuesta cada martillo?.

a) S/.10
d)s/.9

b)S/.8
e) S/.14

c)S/.12

En el problema anterior, ¢de cudnto dinero
disponia el carpintero?.

a) 5/.100
d) 5/.250

b) 5/.150
e) 5/.300

c) S/.200

Si comprase 13 CDs me faltarian 20 soles y si
comprase 9 CDs me sobrarian 20 soles. ¢Cudnto
cuesta cada CD?.

a) S/.25
d) 5/.15

b) /.10
e) S/.20

c)Ss/.12
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14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Carla dice : "Si compro 7 pelotas me faltan 75
soles, pero si sélo compro 5 pelotas me faltan 25
soles. ¢ Cudnto cuesta cada pelota?.

a) S/.15
d) s/.30

b) 5/.12
e) S/.35

c) S/.25

En el problema anterior. ¢De qué suma disponia
Carla?.

a) 5/.150
d) 5/.110

b) 120
e) 5/.130

¢) 5/.100

Un gerente quiere premiar a algunos de sus
empleados, dando 50 soles a cada uno le faltarian
180 soles y ddndoles 20 soles le sobrarian 120
soles. Dar la suma del nimero de empleados y el
ndmero total de soles.

a) 120
d) 330

b) 320
e) 400

c) 520

Para ganar $300 en la rifa de un cuadro, se
imprimieron 200 boletos, sin embargo; sélo se
vendieron 120 boletos, origindndose una pérdida
de $20. ¢A cudnto se vendié cada boleto?.

a) $1 b) $2 c) $3
d) $4 e) $5

En el problema anterior. (Cudnfo cuesta el
cuadro?.

a) $300
d) $600

b) $400
e) $700

¢) $500

Para rifar una bicicleta se imprimieron cierto
nimero de boletos. Si se vende cada uno en S/.3
se pierde S/.50 y si se vende a S/.5 cada uno se
gana S/.250. ¢Cudntos boletos se imprimieron?.

a) 100 b) 120
d) 90 e) 80

c) 150

La tutora al acomodar a los alumnos en el aula
trata de razonar de la siguiente forma : "Si a los
alumnos los hago sentar de 2 en 2 me sobran 5
alumnos, pero si les hago sentar de 3 en 3 me
sobrarian 5 carpetas. ¢Cudntas carpetas hay en el
salén?.

a) 18 b) 20 c)25
d) 30 e) 32

Cuando Karen compré 5 galletas le sobré 5 soles, en
cambio si hubiera comprado 9 galletas le hubiera
faltado 3 soles. ¢Cudnto cuesta cada galleta?.

a) 5/.1
d)s/4

b)s/.2
e)S/5

c)S/.3

. Leonel razona asi : Si doy 3 rosas a cada una de mis

amigas sobran 3 rosas; pero si doy 3 mds a cada
una, faltan 9 rosas. ¢Cudntas amigas tiene Leonel?.

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)5

. Un sastre pensé comprar 4 tijeras pero observo

que le sobrarian 4 soles y si comprara 2 tijeras mds
le faltaria 6 soles. ¢De cudnto dinero dispone?.

a) /.20
d) s/.32

b) 5/.24
e) S/.28

c) S/.30

. Si se vende cierta cantidad de libros a 15 soles

cada uno, se obtendria como ganancia 150 soles y si
lo vendemos a 12 soles se ganaria sélo 60 soles.
¢Cudntos libros se tiene para la venta?.

a) 20 b) 25 c) 30
d) 35 e) 40

. Luis Miguel al comprar 9 polos, le sobran 80 soles;

pero para adquirir 15 polos le faltarian 70 soles.
¢De cudnto dinero disponia?.

a) S/.175
d) 5/.305

b) 5/.205
e) S/.375

c) S/.325

. Se orgahiza unha funcién de teatro en huestro

Colegio. Si el sefior Quiroz paga S/.5 por cada
entrada le sobrarian S/.11 y si paga S/.2 por cada
entrada le sobrarian S/.47. ¢Cudntas entradas
compré?.
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INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA

10.

11.

12

13.

a) 10 b) 8 o) 11
d)9 e) 12

Un tio quiere compartir entre sus sobrinos cierto
ndmero de caramelos. Si les da 5 caramelos a cada
uno le sobran 15 y si les da 8 caramelos a cada uno
le falta 6 caramelos. ¢Cudl es el nimero de
sobrinos?.

a)5 b) 6 )7
d) 8 e)9

Si compro libros de 15 soles cada uno me sobran 20
soles; pero si compro el mismo nimero de libros a
20 soles cada uno me faltan 40 soles. ¢Cudnto es mi
dinero?.

a) S/.200 b) 5/.180 ¢) S/.240
d) 5/.220 e) 5/.160

Fabian pensé comprar 10 lapiceros y observo que le
sobraria 20 soles, pero si compra 18 lapiceros
entonces le faltaria 4 soles. ¢Cudnto cuesta cada
lapicero?.

a) S/.1 b) s/.2 c)S/.3
d)s/.4 e)S/5

En el problema anterior, ¢De qué suma disponia
Fabian?.

a) S/.42 b) 5/.45 c)S/.48
d) 5/.50 e) S/.60

Angie dice : "Al comprar 6 litros de Yogurt me
sobran 4 soles y me faltan 2 soles para comprar
uno mas"”. ¢Cudnto cuesta el litro de Yogurt?.

a)S/5 b) 5/.6 c)S/7
d)s/.8 e)S/.9

. Del problema anterior, ¢De qué suma disponia

Angie?.
a) /.50 b) 5/.45 ¢) S/.60
d) /.40 e) S/.48

Coco invita al cine a su enamorada y sus cufiados. Si
quieren sacar entradas de S/.10, Coco dice que le
sobraria S/.40, pero si quieren sacar entradas de
S/.15 su enamorada le dice que le sobraria S/.10.
¢Cudntos cuiiados tiene Coco?.

a)6 b) 5 c)4
d)3 e)2

( Agua
\/ Viva

14.En el problema anterior ¢(De que suma disponia
Coco?.

a) S/.120 b) 5/.100 ¢) S/.150
d) 5/.80 e) S/.90

15.Un padre va al cine con sus hijos y al sacar
entradas de S/.15 observa que le falta dinero para
2 de ellos, entonces tiene que sacar entradas de
5/.10 asi entran todos y ain le sobran S/.5 .
¢Cudntos eran los hijos?.

a)7 b) 6 c)b
d) 4 e)3

16. Un grupo de palomas se aproxima a un grupo de
postes. Si en cada poste se posan 4 palomas
resultarian 3 postes sobrantes, en cambio si en
cada poste se posan 3 palomas harian falta 3
postes mas.¢Cudntas son las palomas?.

a) 21 b) 36 c) 42
d) 72 e) 84

17.Un profesor distribuye a los alumnos colocando 6
alumnos por carpeta. Si ubicara 2 alumnos en cada
carpeta se necesitarian 10 carpetas mas. ¢Cudntas
carpetas se iban a utilizar inicialmente?.

a)4 b)5 c)6
d)7 e)9

18.Para ganar S/.150 en la rifa de un bicicleta; se
imprimieron 100 boletos; sin embargo, sélo se
vendieron 60 boletos, origindndose una pérdida de
S/.50. Hallar el precio de la bicicleta.

a) 5/.250 b) S/.300 ¢) 5/.350
d) 5/.400 e) S/.450

19. Si se vende cierta cantidad de libros a 20 soles
cada uno, se obtendria como ganancia 60 soles y si
los vendemos a 17 soles se ganaria sélo 24 soles.
Calcule el nimero de libros que se tfiene para la
venta.

a) 10 b) 12 c)15
d) 16 e)18

20.En el problema anterior el costo de cada libro es:

a) 5/.10 b) 5/.15 c)S/.12
d) s/.16 e) 5/.20
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ANGULOS ENTRE RECTAS

PARALELAS

- =
@ PROPIEDADES : Si: L /I L,
L1 \ L1
: =
H X
BO
Y°
- ) eo
z°
L2 \ L2
x%=0a°+0° é x°+y°+z°:q°+[3°+6°

Sabias que :

Tales de Mileto (c. 625 - c. 546 a.c).

L1

bO

N\

L2

a® +b®+c°=360°

Filosofo griego nacido en Mileto (Asia Menor) fue el fundador de "La Filosofia Griega" y esta
considerado como uno de los siete sabios de Grecia. Tales llegé a ser famoso por sus

conocimientos de astronomia después de predecir el eclipse de sol que ocurrié el 28 de mayo del
585 a.C. Se dice también que introdujo la geometria en Grecia. Segln Tales “El principio original
de todas las cosas es el agua”, de la que todo procede y a la que todo vuelve otra vez.

Antes de Tales, las explicaciones del universo eran mitoldgicas, y su interés por la sustancia

fisica bdsica del mundo marca, el hacimiento del cono cientifico. Tales no dejo escritos; el
conocimiento que se tiene de el procede de lo que se cuenta en la Metafisica de Aristételes.
A tales se le atribuyen cinco teoremas de la Geometria Elemental

“Los dngulos de la base de un tridngulo Isésceles
son iguales”.

Un circulo es bisecado por algln didmetro”.

Los dngulos entre dos lineas rectas que se cortan,
son iguales”.

Dos tridngulos son congruentes, si ellos tienen dos
pares de dngulos y el par de lados iguales.

Todo dngulo inscrito en una circunferencia es
Recto.
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> —>
- 6. Calcular"x"; (L //'L; )
[ EJERCICIOS DE APLICACION ] \ﬂ (20+0)x
-
Cl) 60 L1
- = b) 20
1. Caleular*x". Si: Ly /'L, ¢) 40
. d) 65 N
a) 50 e) 30 - D
b) 100° (6+x) 20
c) 110° 5 -
d) 55° 7. Calcular "x"; (L /'L, )
30° o
e) 65° X 5
a) 54° L
> —> b) 36°
2. Caleular "x"; Ly /'L, L1 ) 64°
. L2 d) 72° o
a) 16 36° \20° e) 108° C L,
b) 32° ? 29°V
c) 24° ne*x": (B
d) 18° 8. Determine "x"; (a )
e) 20° -
a) 60° a
o 80°
o — b) 80 )
3. Caleular "x". Ly /'L, c) 100° b
et d) 120° ~y
Q) 60° = 5 &) 140°
o PR
b) 36 -
X
«) 15 10° 9. Calcular“x"; (a # E)
d) 30° ”
° 40°
e) 18 / L2 Q) 66
b) 116
- —>
4. Calcular *x", Ly /'L, c) 86
N d) 96
a) 10° L1 e) 80
b) 20° 3x°
c) 35° T
d) 40° 10045 10. Calcular *x" , Ly # L, # L3
L2
e) 80° -
\ a) 50° L
o 60°
5. Determinar el valor que puede fomar “y"; si "x" b) 30 ->
toma su minimo valor entero. c) 60° X° L
o 70°
. 4 A ? d) 80 -
a) 88 1 e) 70° L3
b) 104°
c) 64°
d) 62°
% ->
e) 84° V L,
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11,

12.

13.

14.

15.

Calcular * [i]" (S T_T// E;)
Y

a) 05 o
b) 0,3
c) 2
d) 1
e) 15 o
> > - =
Calcular "o ; Si (Li# L, )y (a/ b)
\/ ->
L
G) 62° 60°
by 72° o’
c) 82° a
d) 92°
o 38° -
e) 102 = L
b
-> —>
Calcular * [—yj (S (L /L)

a) 5
b) 4
c) 3
d) 2
e) 1

>, >
Caleular "x"; (4 1 L, )

a) 100°

100° 6°
b) 160
c) 150 0° x°
d) 70 1330° 6°
e) 120 A
Calcular "x"

sii(GIT)

o\ Az
L

a) 20°
b) 60°
c) 80°
d) 70°
-
e) 100° — D

30°

TAREA DOMICILIARIA

>, —>
. Caleular"x" , (L /L, )

40° ->
a) 50° L
b) 60°
) x°
c) 75
d) 90°
e) 45° ?
N 500 ?

. Calcular : [3] ;(I-..1> //E;)

a) 2
b) 3
c) 4
d) 3/2
e) b

) Calcular‘“x";(T:// I:)y (E //t->)

2N >
a) 60° L
b) 30°
c) 20° - 3x
d) 15°
-
e) 10° y/ L2
b
>, >
. Caleular*Q"; Si: (L4 L)
9°}\ >
a) 15° L
b) 30°
c) 60°
d) 45° 46°
e) 80° o
- —
. Caleular “x" ,si: Li/d L,
\ —->
20° L
a) 100°
b) 150° 20°
c) 110° 7>
d) 120°
e) 105° I;
x°&=&
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6. Calcular"x" ,si: a 4/ b 12. Calcular “x" _Ll)// t:
CI) 120° ->
b) 600 0) 400 Ll
c) 80° b) 80°
d) 40° ) 120°
¢) 20° d) 100°
e) 130° >
7. Calcular "x"; T_T//E: ?
~. T: 13. Calcular “x" ; (E / E)
a) 66° < 10°
X -
b) 25 a) 60° a
c) 15 60° b) 40°
o
d) 60 . ) 20
e) 10 / [; d) 80°
o -
e) 100 -

8. Calcularx": si: a / b:

>, —>
14, Calcular “x"; (L / L3 )

a) a°
b) 2a°
) 2o a) 60°
c) p°
b) 45°
d) 2p°
c) 90°
e) 0
d) 36°
9. Calcular*x": a # b e) 18°
a) 20° ‘ 15. Calcular *x" (a #
b) 25° -
c) 45° a) 20° a
d) 65° b) 30
e) 162,5° b c) 50 130°
d) 70
10. Calcular "x"; a /4 b e) 60 5 X
a) 36° a
b) 35°
c) 45°
d) 120°
e) 10°

11. Calcular"x" , a # b

a) 100°
b) 60°
c) 120°
d) 15°
e) 10°

(o |
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-

| SISTEMAS DE MEDICION ANGULAR |

(Conversion entre Sistemas)

SISTEMA DE MEDICION
Son las distintas formas o medios para medir dngulos cada una con sus propia reglas y unidades.

Las unidades de medida en cada sistema se crean en forma arbitraria, tal es asi que se le puede fomar como unidad

de medida un dngulo cuyo arco es equivalente a 3‘+0 % etc. parte de un dngulo de una vuelta.

Por lo expuesto se entiende que existen muchos sistemas para medir dngulos, pero los mds usuales o conocidos son
tres:

l Sistema Sexagesimal ' l Sistema Centesimal ' l Sistema Radial '

SISTEMA SEXAGESIMAL (S)

Llamado Sistema Inglés, es aquel que tiene como unidad a:
Un 6rado Sexagesimal — 1°

Dicho sistema divide al dngulo de una vuelta (1 v) en 360 partes iguales y a cada parte se le denomina 1° por lo

' 1 vuelta = 360° '

tanto:

Sus unidades:
0  1minuto sexagesimal - T

O 1segundo sexagesimal — 1"

Equivalencia:

1°=60

v

1° = 3600"

1'= 60"
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SISTEMA CENTESIMAL (C)

Llamado también francés, es aquel que tiene como unidad a:

Un Grado Centesimal — 19

INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA

\ .
Viva

Dicho sistema divida al dngulo de una vuelta (1 v) en 400 partes iguales y a cada parte se le denomina 19 por lo

tanto:

' 1 vuelta = 4009 '

Sus unidades:

O  1minuto centesimal - 1"
O 1segundo centesimal — 1°
Equivalencia:
19 = 100"
> 19 = 10 000°
1™ = 100°

SISTEMA RADIAL O CIRCULAR (R)

También llamado circular o internacional es aquel que tiene como unidad a un radian (1 rad).

1 Radian (1 Rad).- Se define asi a la medida del dngulo central que subtiende en cualquier circunferencia un arco

de longitud igual al radio.

R=L
lRadian L

Si:tL=R = 6=1Rad

Luego: l 1 vuelta = 2nrad '

Obs. = (Pi) = 3,141592654.....
Pero el valor de = se le atribuye valores aproximados como:

22

n=314 6 n= —
7
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NOTA: Evolucién de Pi (=) a través del tiempo.
PERSONA/PUEBLO ANO VALOR
Biblia 550 A.C. 3
Egipto 2000 AC. 3,1605
Ptolomeo 200 A.C. 377
120
Cheng Huing 300 A.C. J10
Aryabhata 500 3,1416
Fibonacci 1220 3,141818
Machin 1706 100 decimales
Lambert 1766 Nombro a Pi irracional
Lindeman 1882 Nombro a Pi trascendente
IBM 7090 1961 100,000 decimales
CRAY - 2(Canadd) 1987 100,000 000 decimales
Univ. de Tokio 1995 4 294 960 000 decimales
EQUIVALENCIAS ENTRE LOS 2 SISTEMAS
9° = 109 nrad = 180° nrad = 2009
1 vuelta = 360° = 4009 = 27 rad
NOTA:

l Lo correcto seria 9° equivale 109 pero por comodidad para operar diremos que 9° = 109, '

Consideraciones:

oorw N e

1rad>1°>19

180° < > 2009 < > nrad

9°¢>109 27' <> 50"
o, i

a=xy z'=x°+y' +2"

B:xgymzszxg+ym+zu

81" < > 250°
(o = 3°5027" = 3° + 50’ + 27"
(B = 4950™20° = 49 + 50™ + 20°)
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( Agua
\/ Viva

Conversion Entre Sistemas: Es el procedimiento por el cual la medida de un dngulo se expresa en otras unidades

diferentes a la primera.

Aplicaciones:
1. Convertir 15° a radianes.
Observamos que vamos a relaciona el sistema (S) y (R) entonces utilizaremos una equivalencia donde

aparezcan ambos sistemas.
nrad = 180°

rnrad n

B x — = —
180¢f 12

2. Convertir 809 a sexagesimales.

Utilizaremos la equivalencia. 9° = 10

o
god 2 o 720
109

A

.3 :
3. Convertir ?nr'ad a sexagesimales.

Ahora utilizaremos 180° = nrad 180°

o o
%2 %:270

| EJERCICIOS DE APLICACION .

1. Expresar el complemento de 30° en el Sistema 4. Calcular el valor de x:
Circular.
redlar (4x +10)°= 2% rad
20
a) gr‘ad b) %r‘ad c) %md
a)7 b) 9 cll
T T
d) grad e) Emd d) 13 e) 15
2. Expresar el suplemento de 1009 al Sistema 5. Determinea+b +c.
Radial. Sit a®b'c” = 3°25'42" + 4°45'38"
a) gr‘ad b) %r‘ad c) %md a) 25 b) 39 c) 52
d) 63 e) 120
d) Zrad e) Zrad
2 4
6. Ladiferencia de dos dngulos suplementarios es
3. Determine: va+b+c gmd determine el mayor de ellos.
Si: 1409 = abc®
G) 1 b) 2 C) 3 Cl) 90° b) 100° C) 120°
d) 4 e)5 d) 160° e) 130°
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10.

11.

12.

13.

25°+509 + %rcd

Calcular: E=—mMm ————
64°+409 + %md
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b
. To+R%+I°%+L°+C°+E°
Reducir:
TI+RI+I9+19+C9+E9
a) 10/9 b) 9/10 c)1/10
d)1/9 e) Faltan datos
Exprese en el sistema centesimal:
[x° (3x)']o
o= :
X
a) 609 b) 709 c) 509
d) 409 e) 809

Si: —rad=x°y'z"
64

Calcular el complemento de (x +y - z)°

a) 80°
d) 82°

b) 81°
e) 54°

c) 85°

La suma de las medidas de dos dngulos es

(a+1)(b+4) y sudiferenciaes (a-7)(b-5)" .
¢Cudl es la medida circular del mayor?.

a) 2 rad b) 2 rad c) 3—ﬂ:md
10 5 5

d) 3—ﬁr'ad e) 2—ﬁr'ad
10 5

Calcular: n
r1r ror 1 nrad

-t —=—t—+—+ ... + =

+— =
2 6 12 20 nin+1) 11340

a) 19
d) 29

b) 20
e) 30

c)21

n
En la igualdad: Z{(k!)°} =m9; donde "m" es
k=1
el menor entero posible. Calcular: m - n

a) 2 b) 3 )b
d) 6 e)7

\ .
Viva

14. Del grdfico calcular: E=‘%+x

15.

MATEMATI CA — Bl MESTRE 01 -

Siendo ABCDE un pentdgono regular.

c
a)7

b) 8 B b
)9 Y] X*°

d)6

e) 10 A E

Se crea un nuevo sistema de medicién angular
"TRILCE" tal que su unidad (17) resulta ser la
480ava parte del dngulo de una vuelta. Sefiale
el equivalente de 1°12' en este nuevo sistema.

a) 0,47
d)1,27

b) 0,67
e) 167

c)0,87

l TAREA DOMICILIARIA N° 2 '

Expresar el suplemento de 60° en el Sistema
Radial.

a) 2 rad b) %md c) Zrad

d) 2—nr'ad e) ﬁr'ad
3 4

Expresar el complemento de 209 al sistema

Sexagesimal.
a) 70° b) 72° c) 82°
d) 56° e) 74°

Convertir %md al Sistema Centesimal.

a) 2609
d) 2709

b) 2649
e) 3009

c) 2669

Convertir %md al Sistema Centesimal.

a) 109
d) 409

b) 209
e) 509

c) 309
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10.

11.

Convertir ;—gmd al Sistema Sexagesimal.

a) 60°
d) 64°

b) 62°
e) 65°

c) 63°

Determine "x" si: (x + 7)° = (x + 9)9

a)9 b) 10 oll
d) 13 e) 27

Si: a®b'c" = 5°48'23" + 6°25'40"
Calcular: va+b+c—-4

)l b) 2 )3
d) 4 e)5

o' o .
Simplificar: E = %
a) 60 b) 61 c) 120
d) 121 e) 180

Sit *~pad = a°b'
24

Calcular: b - a

a) 21 b) 22 c) 23
d) 25 e) 30
] (]
Simplificar: E = 20;25
3—6r‘ad+ 5°
a)3 b) 5 Q)7
d)8 e)9
g9 o
i k= 292+
36°—%r‘ad

n —
is | —— |rad = ab®
Ademds [k+1)ra al

Calcular: b - a

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b

12.

13.

14.

15.

Si: 0 = (x + 12)° ademds:

Hallar 6 en radianes:

<

(2+x)y
d) ﬁr‘ad
5

e) ﬁr‘ad
5

Del grdfico calcular: 10x - 9y

a) 240

b) 2 400
¢) 24 000
d) 180

e) 1800

v

yg

Calcular "x" si se cumple:

x+3° ] _ [(4x - 18)19
59 159

a) 40 b) 41 c) 42
d) 43 e) 45

Se tiene un sistema de medida angular

n "

denominado "x" en donde 3 grados "x
equivalen a 5° determinar a cudntos radianes

equivalen 27 grados "x".

T T T

—rad - —rad
a) 3m b) 5 c) 4r‘a
d) Z rad e) ﬂmd

7 5
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METODO DE LA REGLA CONJUNTA

iQué bueno!

iLeo! Con 3

desarmadores se

Entonces. ¢Cudntos

martillos se

obtiene un alicate y obtendrén con 24

con 4 alicates un desarmadores?

martillo

“EL Lombre o4 el arguiteclo

Ae 30 propia
‘ l' n

o José Inaenieros

OBJETIVOS

Relaaonar‘ y ordenar los datos de una mlsma especie.

Reconocer y aplicar eficazmente el me'rodo a los problemas tipo de es‘re capitulo.

439

Ahora jHazlo Tu-solo!

Q@ ;Cémo se
! ‘ aplica-?
| ’ Ejemplo :
Con 8 cuadernos se obtiene un libro; con 8 libros una
enciclopedia. ¢Cudntas enciclopedias se obtendrdn con

3 i 1 2.
@ Cuando se apl:l.ca? 512 cuadernos
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==

Si te doy un pldtano me das 6 manzanas, si me das
8 manzanas sélo recibirias 2 pifias. ¢Cudntos
pldtanos debo darte si me das 15 pifias?.

a) 8 b) 10 c)9
d) 11 e) 12

Por un melén me dan 4 naranjas por 6 haranjas
solo recibo 8 chirimoyas. ¢Cudntos melones debo
dar para recibir 16 chirimoyas?.

a)l b) 2 c)3
d)4 e)b

En un pueblo africano, por cada 16 espejos, dan 2
diamantes y por cada 6 diamantes dan 4 monedas
de oro. ¢Cudntas monedas de oro dardn por 36
espejos?.

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)5

En un bazar se observa que el precio de 4
pantalones equivalen al precio de 6 camisas, 9
camisas cuestan tanto como 2 chompas. ¢Cudntas
chompas se pueden comprar con 3 pantalones?.

a)1 b) 2 )3
d) 4 e)5

En una cierta distribuidora de autos se observa
que : El precio de 6 autos Toyota es igual al de
15VW; 10VW cuestan tanto como 8 Fiat; el precio
de 4 Fiat equivale al de "x" Toyota. Hallar "x"

a1 b) 2 c) 4
d) 6 e)8

Sabiendo que 12 varas de pafio cuestan lo mismo
que 15 metros y que 6 metros valen S/.20.
¢Cudnto costardn 18 varas?.

a) S/.65 b) 5/.45
d) 5/.85 e) S/.55

c)S/.75

En una investigacién cientifica se ha demostrado
que 8 chivos comen tanto como 2 toros, 20 gatos
comen tanto como 3 toros y 6 chivos tanto como
2 tigres. ¢Cudntos gatos hacen falta entonces
para observar la misma cantidad de alimento de
una docena de tigres?.

a) 20 b) 30 ¢) 40

10.

11.

12.

13.

"’kAgua
d) 50 e) 60 Viva

))
Sabiendo que 6 marcos alemanes equivalen a 4
délares, que 2 délares equivalen a 3 libras
esterlinas y que 4 soles equivalen a una libra
esterlina. ¢Cudntos soles equivalen a 5 marcos?.

a) /.10 b) 5/.20 ¢)S/.30
d) /.40 e) 5/.50

En un Mercado por 4 kilos de arroz, dan 3 kilos de
aztcar, de la misma manera por 6 kilos de azdcar
dan 8 kilos de papas, por 10 kilos de papas dan 2
kilos de carne de res. ¢Cudntos kilos de carne de
res nos dardn por 15 kilos de arroz?.

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b

Hace algunos afios, el cambio monetario era el
siguiente :

8 soles 6 cruzados
10 cruzados 4 pesos
2 pesos 5 délares.

¢Cudntos soles daban por 3 délares?.

a)S/.1
d) s/.4

b)s/.2
e)Ss/5

c)S/.3

El trabajo de cudntos hombres equivaldrd al
trabajo de 12 nifos, si el trabajo de 4 nifos
equivale al de 6 nifias, el de una mujer al de 2
nifias y el de 3 mujeres al de un hombre.

a) 8 b) 5 c)2
d)6 e)3

En una libreria, 5 lapiceros equivalen a 2 reglas , 3
reglas equivalen a 8 plumones, del mismo modo
que 4 plumones es a 6 cuadernos. Si por S/.3 dan
2 cuadernos. ¢Cudntos lapiceros dan por S/.122.

a)5 b) 6 Q)7
d) 8 e)9

En una feria venden 4 pldtanos al mismo precio
que 6 duraznos, 5 duraznos al mismo precio que
20 nisperos. Una docena de nisperos al mismo
precio que una pifia. Si 4 pifias cuestan S/.2.
¢Cudnto cuesta cada pldtano?.

a)S/.1 b) 5/.0.25
d) 5/.0.75 e) 5/.0.50

c)Ss/.2
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14. En una feria agropecuaria 8 gallinas cuestan lo
mismo que 2 pavos, 6 patos cuestan lo mismo que
2 pavos; 3 conejos cuestan lo mismo que 4 patos.
¢Cudnto cuestan 2 gallinas, si un conejo cuesta 16

18.

( ;Agua

\/ Viva

a)5 b) 24 c)18
d)12 e) 16

¢Qué suma hecesita un gobierno para pagar a 3
generales, si el sueldo de 8 coroneles equivale al
de 2 comandantes, el de 3 comandantes al de 6
tenientes, el de 2 generales al de 4 coroneles, el

?
soles?. de 4 tenientes al de 3 sargentos y si 3 sargentos
a) 5/.15 b) 5/.16 c) S/.18 ganan S/.3600 al mes?.
d) s/.20 e) 5/.24
a) S/.2700 b) 5/.2500 c) S/.2400
d) 5/.3500 e) 5/.3200

15. En una joyeria, 2 cadenas de oro equivalen a 6 de
plata, 10 de plata, 10 de plata equivalen a 2 de
diamantes, del mismo modo que, uno de diamantes
es a 16 de acero. Si por S/.6 me dan 8 cadenas de
acero. {(Cudntas cadenas de oro dardn por

19.

Seis gotas del grifo "A" equivalen a 4 gotas del
grifo "B"; 5 gotas del grifo "B" equivalen a 3 gotas
del grifo "C"; 6 gotas de este grifo es como 5
gotas del grifo "D", del mismo modo que 15 gotas

5/.1802. del grifo "D" es a 4,5 litros. ¢Cudntos litros
a) 20 b) 25 ¢) 30 existe en 40 gotas del grifo "A"?.
d) 35 e) 45 a) 1L b) 2L c)3L

d) 8L e) 4L

16. En una feria se observé que por 3 patos me dan 2
pollos; por 4 pollos me dan 3 gallinas; por 12
gallinas dan 8 monos; 5 monos cuestan S/.150.
¢Cudnto tengo que gastar para adquirir 5 patos?.

a) 75 b) 30 ¢) 50
d) 40 e) 80

17. En un trueque, por 5 cuadrados se reciben 6
circulos, por 10 rectdngulos se reciben 9 circulos
y por 15 rombos se reciben 8 rectdngulos.
¢Cudntos tridngulos pueden recibirse por 60
rombos, si por 2 tridngulos se reciben 3
cuadrados?.

20.

Si 10m® de madera de abeto pesan lo mismo que
7m3 de madera de acacia, 10m3 de madera de
cerezo lo que 9m* de madera de acacia; 5m* de
madera de cerezo lo que 3,6 m® de madera de
eucalipto, y esta dltima pesa lo mismo que el agua.
Calcular el peso de 1m* de madera de abeto.

a) 520kg b) 260kg c) 560kg
d) 480kg e) 450kg

o S0 vects au propio peso s lo que putde bvardan

° 7QW4WJWMWMM,
e e Candboya.

o 2 Aientes Tt v perro, mientras gue ol bombne
ila32. ' ' '

o 16 diss Tanda wna bambra de Hamater en tmer
wn banmitncita.

o 1 vutlla il mimde puede dor la wnibn de vewan,

erian y viror dld cuerpo bumano.
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El trabajo de cudntas mujeres equivaldrd al
trabajo de 3 hombres, si el trabajo de 9 hombres
equivale al de 12 nifios, el de 3 nifias al de 1 nifio y
el de 2 mujeres al de 6 nifias.

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)5

Sabiendo que 10 pulgadas de alambre cuestan lo
mismo que 30cm y que 45cm valen S/.6. ¢Cudnto
costardn 20 pulgadas?.

a) S/.9
d) s/.12

b) 5/.16
e)S/.8

c) S/.10

Por un coco me dan 4 melones, por 2 melones sdlol
recibo 3 pifias. ¢Cudntos cocos debo dar para
recibir 30 pifias?.

a)1 b) 2 )3
d) 4 e)5

En una jugueteria por 4 carritos me dan 6
pelotas; por 4 pelotas, 9 rompecabezas; por 15
rompecabezas, 2 pistolas. Si 3 pistolas cuestan
5/.10. ¢Cudl es el precio de 8 carritos?.

a) /.15
d) s/.24

b) 5/.12
e) 8/.27

c)S/.18

Sabiendo que 4 soles equivalen a un délar, que 3
délares equivalen a 4 libras esterlinas, que 6
euros equivalen a 5 libras esterlinas. ¢A cudntos
soles equivalen 2 euros?.

a)S/.4
d)s/7

b) /.3
e)S/.6

c)S/b

En un frueque, por un cuadrado se reciben 4
circulos y por 6 circulos se reciben 3 tridngulos.
¢Cudntos cuadrados pueden recibirse por 24
tridngulos?.

a) 30
d) 48

b) 24
e) 12

c) 36

En una panaderia por 4 panes de yema dan uno de
baguet, por 12 cachitos dan 3 de baguet, por 36
caramandungas dan 15  cachitos. Si 20
caramandungas cuestan S/.2. ¢(Cudnto cuesta 10
panes de yema?.
a)S/.25

b)s/.2 c)s/.28

10.

11.

12.

d)s/2.3

e)s/.2,4

En cierto pueblo de la sierra se realiza un
trueque.
5 sacos de papa se cambian por 4 de camote.
- 10 sacos de yuca se cambian por 6 de olluco.
- 8 sacos de camote se cambian por 3 de olluco.

- 2 sacos de yuca se cambian por "x" de papa.
Calcular "x" :

a)1 b) 2 c)4
d) 8 e)6

Cinco gallinas cuestan tanto como 9 pavos, 8 patos
valen lo mismo que 15 pavos. Si, se sabe que 6
patos cuestan S/.20. ¢Cudnto cuestan 2 gallinas?.

a) S/.6,2
d)s/65

b)S/.6
e)S/.6,8

c)S/.64

En un bazar se observa que el precio de 8 camisas
equivalen al precio de 3 pantalones, 15 pantalones
cuestan tanto como 12 chompas. Si 10 chompas
cuestan S/.800. ¢Cudl es el precio de 5 camisas?.

a) S/.120
d) s/.110

b) 5/.100
e) 5/.130

¢) 5/.150

En un restaurante, 3 platos de ceviche cuestan lo
mismo que 8 platos de tallarines; 12 platos de
tallarines cuestan lo mismo que 9 platos de lomo,
del mismo modo que 16 platos de lomo cuestan lo
mismo que 15 platos de bisteck. Si por S/.24 nos
dan 3 platos de bistec. ¢Cudntos platos de
ceviche dan por S/.60?.

a)1 b) 2 )3
d) 4 e)5

En el supermercado por 15 pldtanos dan 12
naranjas; por 8 naranjas dan 10 melocotones; por
15 melocotones dan 9 papayas; 4 papayas cuestan
S/.2. ¢Cudnto tengo que gastar para adquirir 10
pldtanos?.

a) S/.2
d)s/.3

b) S/.4
e)S/.8

c)S/.6
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13.

14.

15.

16.

17.

Si una ficha blanca equivale a dos fichas azules y
3 fichas azules equivalen a 4 fichas rojas y 5
fichas rojas a 6 fichas negras. ¢A cudntas fichas
negras equivale 10 fichas blancas?.

b) 25
e) 32

a) 24
d) 30

c) 27

En una feria, 6 cuadernos equivalen a 9
borradores, 2 reglas equivalen a 4 borradores,
del mismo modo que 3 calculadoras es a 12 reglas.
Si por S/72 dan 6 calculadoras. ¢Cudntos
cuadernos dan por S/.182.

a5 b) 6 Q)7
d) 8 e)9

En una ferreteria 3 baldes de pintura equivalen a
10 brochas, 4 brochas a un martillo, 2 martillos a
9 alicates y 2 kilos de clavos a 5 alicates. Si por
5/.28 dan 6 kilos de clavos. ¢Cudntos baldes de
pintura dan por S/.352.

a)3 b) 4 )b
d)6 e)7

Por una docena de naranjas dan dos manos de
pldtanos, por 18 manzanas dan 15 pldtanos y por 7
manzanas sdélo recibo 9 melones. ¢Cudntas
naranjas debo dar para recibir 27 melones?

a) 18
d) 21

b) 20
e) 24

c) 15

En una tribu, por cada 15 linternas dan 24
diamantes, por 8 diamantes dan 6 perlas y por 10
perlas dan 4 monedas de oro. ¢Cudntas monedas
de oro dardn por 75 linternas?.

a) 32
d) 24

b) 36
e) 45

c) 30

18.

19.

20.

(//Agua
\/Viva

¢Cudnto costard 2 metros de lanilla, sabiendo . ™

5 metros de lanilla cuestan lo mismo que 3 metros

de casmir, que 8 de casmir lo mismo que 15 de

polystel y que 9 metros de polystel cuesta

5/.1202.

a) /.20 b) 5/.25 ¢)S/.30

d) s/.35 e) S/.40

El precio de 2 TV marca son Sony es igual al
precio de 3 TV Panasonic, el de 4 TV marca
Panasonic es igual al de 9 TV LG y el de 6 TV LG
cuestan igual que 8 TV Samsung. Si 3 TV Sony
cuestan $630. ¢Cudl es el precio de 6 TV marca
Samsung?.

a) $280 b) $140 c) $260

d) $180 e) $120

Cinco destres mallorquines equivalen a 12 canas,

48 canas a 80 varas y 1 vara, a 0,625 de metro.
Hallar la equivalencia del destre con el metro.

a)2,0
d)25

b)2,1
e)2,8

c)2.2
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PROMEDIOS

ENGANOSO PROMEDIO: LOS
AUTOMOVILISTAS

Pedro y Pablo son dos automovilistas que
hacian habitualmente el mismo viaje de
ida y vuelta entre dos ciudades, cada
uno en su coche:
En cierta ocasién hablaron del asunto y
Pedro dijo a Pablo:
- El viaje de ida lo hago a 80 km/h y
la vuelta a 60 km/h.
Pablo contesto a Pedro:
Por las caracteristicas de un coche y
de la carretera hago el viaje de ida 'y
vuelta a la velocidad constante de
70 km/h, que es el promedio de las
velocidades que Ud. me ha dicho de
modo que empleamos el mismo
tiempo en el viaje.

= (El razonamiento de Pablo es
correcto?

» (¢Emplean el mismo tiempo en el

viaje?

ENGANOSO PROMEDIO:
EL VENDEDOR DE NARANJAS

Un vendedor ambulante se puso a vender
una cesta de naranjas a razén de 10
monedas cada 5 naranjas.

En el momento de la venta cambio de
opinién e hizo un montén con las 58
naranjas mds gordas y otro con las 57
mds pequefias.

Las gordas las vendié a 5 monedas cada 2
naranjas y las pequefias a 5 monedas
cada 3 naranjas.

» (Era esto lo mismo que la intencidn
primera?
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Agua

¥ MEDIA GEOMETRICA (Para dos cantidades)

PROMEDIOS

M PROMEDIO ARITMETICO (P.A.)

w_n

Si tenemos "n" nimeros ordenados en forma
creciente.

air<az<as< .. Gn

~ 7
~

w_n

n" nimeros

Se define el promedio aritmético como aquel
ndmero comprendido entre el menor y el mayor
que puede reemplazar a todos ellos sin que su
suma se altere.

G +0p +a3 +...+ 0y
n
ar < P.A < an

P.A. ("n" ndmeros) =

Ejm.:
Hallar el promedio aritmético de 2, 5,9y 12.
paz 2202002 oy

M MEDIA ARITMETICA (Para dos cantidades)

A+B

MA. (A B)= >

Ejm.: Hallar la media aritmética de 12y 18
M.A s, 12) = 1812 =15

12 < 15 > 18
equidistade 12y 18

M PROMEDIO GEOMETRICO (P.6.)

w_n

Se define el promedio geométrico de “n
nimeros como aquel valor comprendido entre el
mayor y el menor y que puede reemplazar a
todos ellos sin que su producto se altere.

P.G. ("n" ndmeros) = Wa; . @, . a3 ... a,

a1 < PG. < an

Ejm.: HallarelP.6.de5,6,9

PG.uo6o= Y4x6x9 =6

MG.ap) = JAXB

Ejm.: Hallar la media geométrica de 9y 16.

M.G.¢9,16) = ,/9 x16 =12 ".

9 < 12 —> 16

Media proporcional
cocientes iguales

PROMEDIO ARMONICO (P.H.)

Es aquel valor comprendido entre el mayor y el
menor y que puede reemplazar a todos ellos sin
que la suma de sus inversas se altera.

n
1 1 1 1
—t— ... —
a G a3 Gq,

P. H.(“n” ndmeros) =

Ejm.: HallarelPH.de 4,6y 9

108 _ .13

PH.4,69 = T E

o =|w

N
|+~

MEDIA ARMONICA (Para dos cantidades)

2 A.B
M.H.(A, B) = l_+l = 2A_+B
A B
Ejm.:  Hallar la media armdnica de 40 y 60.
2 x40 x 60
H. = ———— =48
M.H.(40, 60) 20160

PROPIEDADES DE PROMEDIOS:

1. Para nimeros no iguales el promedio
aritmético es mayor que el promedio
geométrico y este a su vez es mayor que el
promedio arménico.

PA. > PG > PH.
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1.

2.

a)

b)

a)

Para dos nimeros ay b se cumple:

MA@ b)= %b mayor promedio

MH.@ b)= & menor promedio
a+b

M.G%ab)= M.Aab). MH.@a b
= a=b

Observacion:

Si MA@ b)= M.G.@,b) = MH.(@ap)

= a=b

Para los nimeros iguales se cumple que P.A.
y P.6.y P.H. son iguales.

k+k+k :

Ejm.: P.A.kkk =

PG.kki= Ik.k.k =k

PHxkk= =———— =k

P.AA.=P6.=PH. =k

Ejercicios de

Aplicacion

Dos nimeros son entre si como 2:1 si se
duplica el primero y se quintuplica el
segundo su promedio es 9. El promedio
original de los niimeros es:

Rpta. s
Dos nimeros son entre si como 7 esa 9. Si
su media aritmética es 88. Hallar la
diferencia de los nimeros.
a) 22 b) 33 call

d) 44 e) N.A.
A lleva tres cursos de 6, 5 y 5 créditos
cuyas notas son 15; 125 y 12,7 respecti-
vamente. Si B ha llevado cuatro cursos de 2,
3, 2 y x créditos obteniendo de notas: 12,
13, 12 y 15 respectivamente, con los cuales
sus respectivos promedios ponderados son
los mismos. Hallar “x"

Rpta.: s

//Agua
X

b) Se vendieron 150 ejemplares de
Comercio a S/. 3 cada uno y 100 ejemplares
del Correo a S/. 0,50 cada uno. ¢Cudl es el
precio promedio de los diarios emitidos?
a)s/.2 b)s/.25 c)Ss/.1,25
d)s/.18 e)s/.24

a) En un grupo de 6 personas ninguna de ellas
es menor de 15 afios. Si el promedio de las
edades es 18 afios. ¢Cudl es la maxima edad
que puede tener una de ellas?

Rpta. i

b) El promedio de las edades de 4 hombres es
48, ninguno de ellos es menor de 15 afios.
¢Cudl es la mdxima edad que podria tener
una de ellos?

a) 51 b) 53 c) 57
d) 54 e) 60

a) Halle "n" si el promedio geométrico de 2;
22,23, 2% .. 2"es 64.

Rpta.i i,

b) Hallar "x" si el promedio geométrico de 2%,
2%%y 8% es 1024.

a) 2 b) 3 c)4
d)5 e)6
. 3 . -

a) Si 12y 95 son la media geométrica y

arménica de dos niimeros ay b. Hallar a+b
Rpta.: .o

b) La media aritmética de 2 nimeros es 6 y su
media geométrica es 4v/2 . Hallar el mayor
de los nimeros.

a) 4 b) 6 c)8
d) 10 e) 12

a) El promedio de las edades de 3 personas es
igual a p si se aumenta una persona mds el
promedio disminuye en 2. Entonces hay una
persona por lo menos que es mayor que la
cuarta.

Rpta.i oo

b) El promedio de las edades de tres personas
es de 12 aflos, si agregamos una cuarta
persona cuya edad es de 24 afios entonces:

a) El promedio no se altera

b) El promedio aumenta en 2

c) El promedio aumenta en 3

d) El promedio disminuye en 2

e) N.A.
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10.

11.

12.

a) Lamedia aritmética de 5 nimeros es 120. Si
le agregamos 5 nuevos nimeros, la media
aritmética queda aumentada en 80. ¢(Cudl es
el promedio aritmético de los 5 nuevos
ndmeros?

Rpta. s

b) Si a un grupo de 5 niimeros se le agrega los
ndmeros 18, 12 y 10 se observa que su media
aritmética disminuye en 4 unidades.
Determinar el promedio aritmético de este
nuevo grupo de nimeros.

a) 20 b) 24 c)21
d) 28 e) 30

El promedio aritmético de 50 nimeros es 16. Si
a 20 de ellos se les afiade 7 unidades y a los
restantes se les quita 3 unidades. ¢Cudl es el
nuevo promedio aritmético?

a) 10 b) 17 )15
d) 20 e) 18

De 500 alumnos de un colegio cuya estatura
promedio es de 1,67 m 150 son mujeres. Si la
estatura promedio de todas las mujeres es de
1,60 m. ¢Cudl es el promedio aritmético de la
estatura de los varones de dicho grupo?

a)1,7m b) 1,59 o) 1,71
d) 1,64 e) 1,68

Halle la media geométrica de My N. Si:
M= x". x" x" X"

m"~ veces
N= (y"™ . x) (y"™ . x)..
"n" veces
a) 4 b) x2m c) x3mn
d) xmn2 e) N.A.

w_n

Si el promedio de los "n" primeros ndmeros
multiplos de 3, positivos es 57 y el promedio de

los "m" primeros impares positivos es 43
entonces (m + n) es:

a) 80 b) 85 c)90
d) 95 e) 100

Se tiene 100 ndmeros, A es el promedio
aritmético de los 30 primeros y B es el
promedio aritmético de los ndmeros restantes.
Se sabe que la media geométrica y media

arménica de A y B son 1042 y 13%

respectivamente. ¢Cudl es el mayor valor del
promedio aritmético de los 100 nimeros?

a) 15 b) 16 c)17
d) 18 e) 14

13.

14.

15.

"%/\Agua
Sabiendo que: ) Yiva
Cll—l _ 02—2 B 03*3 _ 010*10 —
1 2 3 710
Y
P'A‘(°1:°2:°3~-°10) =1
Calcular el valor de:
R=ai.a3.a5.a7.a9
a) 32 400 b) 30 240 c) 34 200

d) 31 200 e) 30 180

La media aritmética de 150 nidmeros de cuatro
cifras, todas impares, es 6125 y de otros 250
nimeros también de cuatro cifras, todas
impares, es 7400. ¢Cudl es la media aritmética
de los ndmeros de cuatro cifras, fodas impares,
no considerados?

a) 3125 b) 3175 c) 3225
d) 3025 e) 3075

Sea Yk una variable que representa ingresos en
nuevos soles: si la variable Yk esta relacionada
con Xk (gastos) de la forma:

Yk=Xk-3; para k=1,2,3,..n

¢Cudl es el promedio aritmético de los Xk si el
promedio de los Yk es 15?

a) 12 b) 13 c)18
d) 20 e)12

Promedio Aritmético.
Media Aritmética.

Promedio Geométrico.
Media Geométrica.

Promedios

Promedio Arménico.
Media Arménica.

Propiedades
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Tarea Domiciliaria

El mayor promedio de 2 nimeros es 21. Si la
diferencia entre ambos nimeros es 12. ¢Cudl es
el nimero menor?

a) 10
d) 17

b) 12
e) 21

c) 15

Hallar 2 ndmeros sabiendo que su media
aritmética es 5y su media arménica 24/5.

a)7y3 déy4
b)8y2 e)5y4,5
c)65y35

Se sabe que el promedio aritmético de 2
nimeros es 12 y el PH. es 3. ¢Cudl es el
promedio geométrico de los 2 nlimeros?

a)b b)7 c)4
d)8 e) 3/2

El promedio aritmético de 2 nimeros es 225 y
su promedio geométrico es 18. La diferencia de
los ndmeros es:

a)7 b) 17
d) 20 e)9

c) 27

El producto de la media armdnica y la media
aritmética de 2 nlmeros enteros es igual al
triple de la media geométrica de ellos. Hallar el
producto de los nidmeros.

a)3 b) 6 )9
d) 12 e) 15

SiMA. x MH. de AyBes19 y MA. x MG.
de Ay B es 245. ¢Cudl es la diferencia entre A
y B?

a) 25
d) 22

b) 24
e) 21

c) 23

Las edades de 4 hermanos son proporcionales a
2,3,4y 5. Hadllar la edad del menor si el
promedio de todas las edades es 21.

a) 12 b) 30
d) 10 e) 24

c) 14

La edad promedio de 3 personas es 56 afios. Si
ninguno tiene mds de 59 afios. ¢Cudl es la edad
minima que podria tener una de ellos?

10.

11.

12.

13.

14.

15.

Viva

a) 51 b) 50 c) 53
d) 52 e) 54
Si el promedio de 20 ndmeros es 50, si
agregamos 10 ndmeros cuyo promedio es 20.
¢Cudl es el promedio final?
a) 42 b) 45 c) 40
d) 405 e)425
El promedio aritmético de 50 ndmeros es 38
siendo 45 y 55 dos de los nimeros, eliminando
estos 2 nlimeros el promedio de los restantes es:
a) 33,6 b) 37 c) 38,1
d)375 e) N.A.
La media aritmética de 70 nimeros es 40 y la
media de otros 30 nidmeros es 50. Si a cada
uno de los nlmeros del primer grupo se le
aumenta 10 unidades y también a c/u de los
nimeros del segundo grupo se le disminuye en
20. ¢En cudnto varia el producto original de los
100 ndmeros considerados?
a) aumentaen1 d) disminuye en 11
b) disminuye en 1 e) no varia
c) aumenta en 11
Calcular la estatura promedio en metros de 3
personas, sabiendo que miden: "a" cm, "b" cmy
"c" metros

a+b+c a+b+100c
a) d) ———

100 300
b) a+b+10c e) a+b+c
100 300

a+b+c

9]
3
Pepe compro 50 acciones de una compaiiia a
S/. 600 cada una y 2 meses mds tarde compro
25 acciones mds a S/. 560 cada una. ¢A qué
precio deberd comprar 25 acciones adicionales
para tener un promedio de S/. 580 por accion?
a) S/.570 b) S/. 560 c) S/.530
d) s/. 540 e) S/. 550
El promedio aritmético de "n" ndmeros es "p”,
cuando se consideran "m" ndmeros mds, el
promedio aumenta en 1. Calcular el promedio
aritmético de los "m" nimeros.
n n

a)p+2 b) — + c) — +p+l
)p )P ) P

m
d) —+p+1 e) N.A.

n
El promedio aritmético de "n" nimero es 3. El
promedio de la cuarta parte de estos nimeros
es 2,4y el promedio de los 2/3 de los restantes
es 1,2. Calcular el promedio de los restantes.
a)75 b) 6.2 c)6,0
d)7,2 e)8,2
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ECUACIONES

EXPONENCIALES

Son aquellas en las que la incégnita esta como
exponente y también como base y exponente a la

vez.

Ejm.:

e xX:=4

PROPIEDAD

1. si | a"=a"> m=n I ;. Va=#0,1,-1
Ejemplo:

Resolver: 25%°! = 1252°%
Después de expresar 25y 125 como potenicas
de 5, tenemos:
(52)%-1 = (53)2-
Efectuando operaciones en los exponentes:
52x-2 _ 56-3x
Bases iguales, exponentes iguales:
2x-2=6-3x

Resolvemos y obtenemos que:

8

X ==—

5

2. Si:lx":a" - x=a I

Ejemplo:
Resolver: x™ = 4

Expresar el exponente negativo y el 4 como

potencia de 2:

1
3

=22
X

Efectuando operaciones:

XX =L

22
El 22 también se puede expresar (-2)%:

x 1

X =

(-2)?

Por exponente negativo:

X<z (-2)0
Por analogia:
x=-2
3. | d=b"=a=bfea>0 A b>0

Ademds: Si: x=0 = a=b
Ejemplo:
Resolver:
(5n)* = (n+2)*
De la ecuacién se deduce:
5n=n+2

Efectuando operaciones:

1
n=—
2

>
™
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| EJERCICIOS DE APLICACION '

x—3 X
Hallar "x" en: 2° =225

a)l b) 3
d) 4 e)-1

Resolver: 814%-1 = gx*5

a)l b) 2
d)5 e)3

3,
Hallar “x" en: 83x = 29><
a) 2 b) 4
d)-1 e) 3/4

Resolver: 8.8. 8 ........ 8=4 .4

c)4

c)3

h veces
a) 4 b) 2
d) -8 e)-2

Resolver

a)1 b) 2
d)3 e)6

Resolver: 2%*3 + 2%*4 . 2%*3 - 2g

a) -2 b) -1
d)2 e)3

Resolver: 3! + 3%2 - 108

a)3 b) 5
d)7 e)1/5

Resolver: x

X

Il

w
STF

a) 2/3 b) 2
d) 4 e)b/2

H ” won . X _ nn
allar "x" en: (nx)* =n

. oX ) 23x-5 ) 25x-9 - 25

(n+2) veces

c)8

c)19/9

c)9

c)3/2

10.

11.

12.

13.

14.

15.

a)n"? b) n"*!
d) n" e) Vn
x2+2
Resolver: x* =4
a)2 b) 4
d) -2 e) -4

18
Resolver: x* =6J§

a) 2 b) V2
] ) 85
35

20 3
Resolver: xX =5

0 5 by V15
4 /5 e)5

2—X
Resolver: x 2 =2
Calcular: E ="YX
a) 1/4 b) -1/4
d)-1/2 e) 1/42

Resolver: x + 2 = 6x**

a)4 b)7/2
d)2 e)l

1 2x
Resolver: 3(—] Jx =4x+2
X

a) 1/4 b)1/3
d) 1/16 e)2

c)JE

c)ﬁ

c)1/2

c)3/2

c)1/2
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l TAREA DOMICILIARIA N° 3 '

4
Hallar "x" en: 27X =924

a) 2 b) 4 c)6
d)8 e) 10

Resolver: 125%-3 = 252%*1

a) -2 b) -3 c)-10
d) -11 e)1
4

Hallar “n" si: '/b_" . '/b_”= b2/
a) 12 b) 24 c) 36
d) 10 e)9

9% -1
Hallar "x" en: 35 =12527"
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)2/3
Resolver: 32X-1 3%-2 33757
a) -1/2 b)-1/3 c)-1/6
d)1/5 e)1/7
Resolver: 3%*4 + 3%*2 4 3X = 273
a)l b) 2 c)3
d) 4 e)b5
Resolver: (2x)* = 212
a) 1 b) 2 c)3
d)4 e)b

Sii4%-4%1:-24

Calcular el valor de: N = (2x)%*

a)5 b) 5/2 ¢) (5/2)%?

d) 5° e)5!

10.

11.

12.

13.

14.

15.

"%/Agua
4% \/ Viva

Calcular el valor de "x" en: 057290 —4
a) 3/2 b) 2/3 c)-2/3
d)2/5 e)-3/2

6
Hallar "x" en: x* = JE‘E
A b) V2 Q) 242
d) 32 e) V2

817X
Si: x_81 =81
Hallar: M = ¥¥/x
a) 3 b) 1/3 c)1/9
d) 1/81 e) 81
3 2
Hallar (x . y)® si: 3 2" _108
a) 30 b) 72 c) 36
d) 84 e) 42
Hallar la suma de valores de “n":
642" 2" -729(3M"°= 0
a) 4 b) 5 c)6
d)7 e)8
2
De la igualdad: x*D° =2x+1
Calcular: x—l
X
a) 2 b) 4 )5
d)7 e) 10
x—x2+13 2
Resolver: x =x“-12
a) {-4; +3} b) {4; -3} c) {4}
d) {0; 4} e){4; 3}
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INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA|

\/ Viva

TRIANGULOS

PROPIEDADES BASICAS

@ CONCEPTO :

B “P" : Punto exterior

relativo al lado BC
R : Punto interior al
tridngulo ABC

Al
Elementos :

Vértices: A, B, C

Lados : EQE (a, b, )

Medidas de los dngulos internos : o, p°, 6°
Medidas de los dngulos externos : x°, y°, z°

oo o o .

Perimetro : 2p

= 2p=a+b+c|

Ademds, notacidn :
=AABC = Tridngulo ABC

PROPIEDADES

a) Suma de medidas de los dngulos internos.

x=0°+6°

c) Propiedad de Existencia del tridngulo

—b-c<a<b+c

—a-c<b<a+c

—a-b<c<a+b

a® + B + 0° = 180°

x° +y°®+2°=360°

Ejemplo :

Calcular el mdximo valor entero del lado AC del

AABC.
B
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II)

III)

IV)

V)

X
[5 180° + x° = o0 + ¢°

o O\

Ejm : Hallar "x" ;

( Agua
\/ Viva

EJERCICIOS DE APLICACION ]

En la figura. Calcular "x"

a) 100° 140°

b) 120°

¢) 130°

d) 140° 60° x°
e) 150° / N

Determinar el menor dngulo interior de un
tridngulo, sabiendo que son tres ndmeros
consecutivos.

a) 60° b) 39° c) 69°
d) 59° e) 61°

Determine el valor del dngulo "x"

a) 10°

40°
b) 5°
c) 15°
d) 20° xO 2X°+10
e) 30°

Calcular "x° + y°® + z°"

a) 60°
b) 120°
c) 180°
d) 90°
e) 360°

Calcular "x" , Si : m<CBE = m<BEC

a) 108°
b) 72°
c) 36°
d) 24°
e) 12° A E )

Calcular “x"

a) 100°
b) 75°
c) 25°
d) 70°
e) 50°
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10.

11,

12.

Calcular “x"

a) 60°
b) 20°
c) 30°
d) 10°
e) 15°

Calcular “x"

a) 108°
b) 72°
c) 36°
d) 20°
e) 10°

Calcular “x"

a) 20°
b) 15°
c) 18°
d) 12°
e) 10°

Determinar “x"

a) 100°
b) 80°
c) 160°
d) 120°
e) 135°

Del gréfico, calcular "x"
9

a) 28°
b) 56°
c) 20°
d) 30°
e) 10°

c

Calcular "x" , si : "y" tfoma su minimo valor entero.

a) 26°
b) 30°
c) 46°
d) 88°
e) N.A. X-y 2y-x

13.

14.

15.

Calcular "x" B

a) 20°
b) 24°
c) 36°
d) 72°
e) 64°

Calcular “x"

a) 96°
b) 60°
c) 30°
d) 20°
e) 0°

Calcular “x"

a) 10°
b) 30°
c) 45°
d) 65°
e) 85°

TAREA DOMICILIARIA

Determina "x"

a) 50°
b) 100°
c) 120°
d) 110°
e) 130°

Del grdfico, calcular "x"

a) 20°
b) 30°
c) 40°
d) 80°
e) 110°

Calcular “x"

a) 100°
b) 180°
¢) 200°
d) 260°
e) 360°
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Calcular “x"

a) 100°
b) 108°
c) 72°
d) 144°
e) 288°

Calcular el mdaximo valor entero que puede tomar
el tercer lado de un fridngulo, sabiendo que dos
de sus lados son 5y 9.

a) 13 b) 14 oll
d) 6 e)b

Calcular “x"

a) 56°
b) 64°
c) 42°
d) 24°
e) 12° A c

Calcular “x"

a) 50
b) 30

c) 20 - .
) »/N
d) 10 D
509

e) 15

Calcular la suma de los valores pares que puede
tomar AC .

a) 6
b) 8
c) 7
d) 14
e) 21

A c

Calcular el minimo valor que puede formar el
perimetro del AABC.

a) 29
b) 19
¢) 10 4
d) 8

e) N.A.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

Calcular “x" , si a// E

ol
y
o

a) 40°
b) 30°
c) 20°
d) 70° b

e) 50° /7 N\

Calcular "x"

2x°

a) 30°
b) 72°
c) 54°
d) 36°
e) 18°

won

Calcular "x

a) 100°
b) 150°
¢) 160°
d) 170°
e) 175°

Calcular “x"

a) 45° 250
b) 30° -
c) 25°
d) 15° 207 20°

e) 10° No® 6°

Calcular “x"

a) 50°
b) 55°
c) 60°
d) 65°
e) 70°

Calcular “x"

a) 140°
b) 40°
c) 90°
d) 60°
e) 30°
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a

) )
TRUSILLO

[FORMULA GENERAL DE CONVERSION|

Es la relacidn que existe entre los nimeros de grados sexagesimales (S), grados centesimales (C), y el nimero de
radianes (R) que contiene un dngulo trigonométrico. En el grdfico tenemos:

SO
c9
R rad
o
Recordar: 180° = 2009 = nrad
Entonces: 18i0 = 2—80 = % wovenn. FOrmMula General
De donde podemos establecer las siguientes consideraciones:
s_¢ S=180R C=200R
9 1 T ™
Observacién: \ . ’
s C S=9K 20R
S or s = ¢
¢ 9 10 o 10|<} ==

Muchas veces conviene utilizar dicha observacidn por ejemplo:

. 25-C 2(9K) - 10K 8K
Reducir: E=—"+= e S0 i RN E=8
educr ==7"5 0K-9K X
SISTEMA NUMERO DE NUMERO DE NUMERO DE
GRADO MINUTO SEGUNDO
Sexagesimal S 60 S 3600S
Centesimal c 100 ¢ 10 000 C
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APLICACIONES

1. Expresar en Radianes: 3nS -2rC=7

Reemplazando: _ 18R A C= 200R
" .
I{ 180R —Zf ZOOR
140R=7 — 20R=1 - R= =
20
2. Expresar en radianes si se cumple: C - S =4

ZOOR_ISOR=4 N 20!2_4 - E_l ~ R:-Z
n n T n 5

“IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII..

*
‘0

*e

g EE N EE N EEE NN EEE NN EEEEEENEEEEEEEEENy
" 'S

*
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INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA

| EJERCICIOS DE APLICACION l

Determine un dngulo en radianes si se cumple:

(§-1j (%+1)=15

a) © rad b) T rad c) X rad
3 5
d) Zrad e) L rad
6 10

Hallar la medida de un dngulo en radianes si se

cumple:
C+5S=(C?-5?
a) 2 rad b) L rad ¢) —rad
10 20
T
d) —rad e) —rad
40

Siendo S, Cy R lo conocido, calcular:

JC+S JC+25 ,cms
E= + +
c-s Vc-s Vc=s

a)2 b) 3 c)4
d)5 e)6
Simplificar:
E_ 2nS +3nC—10R

- 190R
a)l b) 2 c)3
d)7 e)b
Simplificar:

_ Cn+25n+40R

(C-9)n

a) 10 b) 20 c) 30
d) 40 e) 50

Hallar el complemento en radianes para el
dngulo que verifica lo siguiente:
C S

—+R —-2R
20 18 05

+ =
10+xw 5-n

10.

\/Viva
Siendo S, Cy R lo conocido.
a) I rad b) I rad c) I rad
2 3 4
d) I rad e) I rad
6 5
Hallar la medida en radianes de un dngulo tal
que:
Lokl o 2ok 1
10 n 18 n
a)0,1 b)0,2 c)0,3
d)o4 e)05
Sefiale la medida circular de un dngulo si el
doble de su nimero de grados centesimales es
mayor que su nimero de grados sexagesimales
en 33.
T 3n T
= rad b) == z
D 35" )10 2
2n
d) X cr
)3 T
Sefiale la medida radial de un dngulo sabiendo
que el producto de los ndmeros que
representan su medida en los fres sistemas
. . T
conocidos es igual a e
a) Zrad b) Zrad c) Zrad
3 5 6
d) L rad e) L rad
60 30
Hallar la medida circular de un dngulo si el
doble de su nimero de grados centesimales es
mayor que su nimero de grados sexagesimales
en11.
T T T
—rad b) — -
AT )26 9%
T T
d) — =
) 80 ®) 160
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11.

12.

13.

14.

15.

Siendo S y C los ndmeros que expresan la
medida de un mismo dngulo en los sistemas
sexagesimales y centesimal que cumple:
20<3C-25<80

Hallar la medida del mayor dngulo tal que Sy C
son nlmeros enteros.

a) Z rad

6

b) Zrad c) 2 rad
4 9

d) 3—nr'ad e) 2—nr'od
10

Obtener la medida circular de un dngulo para
el cual sus medidas se relacionan del modo
siguiente:

G-YGYe-2-
36 s)l40 ¢ R/ 8SCR

a) 3T pad by 3% ol
10 5 10
T 9n

4 L= 2T

)5 9 1o

Hallar la medida de un dngulo expresado en
radianes, si su nimero grados sexagesimales,
centesimales y radianes (S, C y R) satisfacen la
ecuacién:

rR—R

~409

JS JS VS coradicales

JC JC N coradicales

a)l b) 2 c)4
d)1/2 e)1/4

Sefialar la medida circular de un dngulo que
verifica:
S3n C3n 3 2 2 N2
—+——+20R” =5 +C“+R
9 10

Siendo S, Cy R lo conocido:

a) %r‘ad b) %md c) gmd
d) 2 rad e) Zrad
6 7

Expresar el dngulo en centesimal si se cumple:

JS+ S+vVS+.... . =C
a) (1, 2)8 b) (1, 9)¢ c)(,8)
d)1,79 e) 29

INSTITUCION EDUCATIVA PRIVADA

\ .
Viva

l TAREA DOMICILIARIA N° 3 .

Siendo S, Cy R lo convencional.

Simplificar: E = 215+ 0,5nC + 40R
5R

a) 100 b) 200 250

d) 150 ¢) 50

Determine un dngulo en radianes si se cumple:
nC+nS+10R C+S _80R
nC-15-10R C-S =

a) 2 rad b) 2 rad c) L rad
4 3 16

d) 2 rad e) Zrad
8 2

Siendo S, C y R lo conocido para un mismo

dngulo.
Reducir: nC+nS+20R
" nC—nS+20R
a)l b)5 c) 10
d) 20 e) 30

Determine un dngulo en radianes si se cumple:

S5_¢c+20
c 5
a) nrad b) 2 rad c) Z rad
8 4
d) 2 rad e) Zrad
5 6

Expresar en radianes si S, C y R representan lo

convencional para un mismo dngulo.

’S. C
10 _R

R =n
a) 20 b) 40 ¢) 60
d) 80 e) 100

Si: S y C representa lo convencional para un
mismo dngulo y se cumple que:
S=2x+3 A C=3x-6
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10.

11,

Calcular dicho dngulo.

a) =L rad b) L rad ¢) —rad
0 10
d) I rad e) —rad
5
g )
Hallar: E= 2277
7
—rad
9
a) 2,25 b) 2,15 c) 3,15
d) 3,35 e) 3,75

Si los nimeros que representan la medida de
un dngulo en los sistemas sexagesimales y
centesimales son pares consecutivos el valor
del complemento del dngulo expresado en

radianes es:

a) Z rad b) I rad c) 3—nmd
20 5 20

d) Emd e) ﬁr‘ad
40

Determine la medida de un dngulo tal que la
diferencia de cuadrados del nimero de grados
centesimales y sexagesimales es al nimero de
radianes como 380 es a 1.

2
a) I rad b) I rad c) I rad
10 20 30
2
d) I rad e) I rad
40 50

Siendo S y C
sexagesimales y centesimal de un mismo

los ndmeros de grados

dngulo tal que:

S=2n A C=4n-1
Determine el ndmero de radianes de dicho
dngulo.
Q) — b) — <) —
160 180 140
d) — e) —
120 100

Siendo R el nimero de radianes de un dngulo
que satisface la igualdad. Hallar: *S"

12.

13.

14.

15.

\ Viva
JR-1= 5.1
2 Jr-1
o o 225°
a) 75 b) 45 c)
T
o o
d) 135 e) 45
Siendo S, C y R lo convencional para un
determinado dngulo para el cual se tiene que:
1 3 1
1 1
R+ R-
530 590
C C
Hallar dicho dngulo en radianes.
a) I rad b) L rad c) 2L rad
9 10 20
d) Z rad e) L rad
30 40
Sefiale la medida circular de un dngulo que
cumple:
35-2C+ 20R =10,1416
Siendo S, Cy R lo conocido para dicho dngulo.
a) I rad b) X rad c) 2 rad
4 5 10
d) Z rad e) L rad
20 40
Se mide un dngulo en los 3 sistemas conocidos
si se cumple:
1,1 1__ =
S C RZ 1800R
Hallar la medida radial.
10
2 rad b) -~ b
AT T 0
d) — e) 100
100 T
Sefiale la medida circular de un dngulo que
cumple: S+ C+19R = 20 + &; siendo S, C,R lo
conhocido para dicho dngulo:
a) Z—T:)rad b) %md c) %r‘ad
d) Z rad e) L rad
76 40
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